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在七年级上册!我们学习了一元一次方程的解法及应用!感受到现实生活中存在大
量的未知和已知!体会了方程工具的实用性!体验到方程模型的魅力

!

在学习了含有一个
未知数的一元一次方程以后!我们自然就会想"方程中未知数有没有可能是两个#三个!

甚至更多呢$ 那这样的方程叫什么呢$ 怎么来解呢$ 如何运用这样的方程解决实际问
题呢$ 这些问题都值得我们去探讨

!

本章的学习内容是今后进一步学习方程#函数的重要基础!特别是初中阶段运用待
定系数法求一次函数#二次函数的解析式都需要使用本章的内容

!

本章首先通过实例引入二元一次方程#二元一次方程组!学会解二元一次方程组之
后!运用所学方法建立二元一次方程组模型解决实际问题

!

此外还可以选学三元一次方
程组!学会三元一次方程组的解法

!

本章的重点是用代入消元法和加减消元法解二元一次方程组!难点是如何根据实际
问题建立二元一次方程组

!

通过二元一次方程组解决实际问题!当然要先掌握好二元一
次方程组的解法

!

掌握了消元法解二元一次方程组!再来学解三元一次方程组就不难了!因为解三元
一次方程组同样要用到代入消元法和加减消元法!只不过多了一步!先将三元消元至二
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元!变成我们已学的二元一次方程组!进而继续求解
!

!!

回顾一元一次方程的相关知识
!

我们已经学习了一元一次方程#方程的解#解方程的概念!对方程有了一定的理解!

会用去分母#去括号#移项#合并同类项#系数化为
!

的步骤解一元一次方程!还能通过审
题#设未知数#列方程#解方程#检验#作答等步骤建立一元一次方程解决实际问题!这些
都为学习二元一次方程组打下了坚实的基础

!

"!

分析一元一次方程和二元一次方程组的联系与区别
!

一元一次方程和二元一次方程组的区别在于未知数的个数从一个到二个!方程的个
数从一个到二个

!

在实际问题中!我们要注意分析问题中未知量和已知量之间的关系!根
据两个等量关系!列出两个二元一次方程!从而建立二元一次方程组

!

而二元一次方程组
通过消元可以化为一元一次方程!这就是它们的联系与区别

!

#!

注重转化思想的学习
!

代入消元法和加减消元法都是解一次方程组的基本方法!这两种方法的核心都是消
元!即通过消去未知数把%三元&转化%二元&!再把%二元&转化%一元&!继而转化成一元一
次方程求解!这体现了化复杂为简单!化未学为已学的转化思想

!

本章的学习要特别注重解题的步骤和格式!要熟练掌握代入消元法和加减消元法解
方程组!领悟把%多元&逐个%消元&的思想!为后续多元方程的学习奠定基础

!
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!$!

!

建立二元一次方程组

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

方程
""#!$%

的解是 '

!!

(

&'"$" ('"$#" )'"$* +'"$#*

"$

若代数式!

"

","

的值为
!

!则
"

等于 '

!!

(

&'! ('#" )'* +'#*

#$#

种饮料比
$

种饮料每瓶价格少
!

元!小峰买了
"

瓶
#

种饮料和
*

瓶
$

种饮料!一共
花了

!*

元!如果设
$

种饮料的价格为
"

元)瓶!那么下面所列方程正确的是'

!!

(

&'"

'

"#!

(

,*"$!* ('"

'

",!

(

,*"$!*

)'"",*

'

",!

(

$!* +'"",*

'

"#!

(

$!*

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!!

一元一次方程的概念
在一个方程中!只含有一个未知数!且未知数的次数是

!

!这样的方程叫做一元一次
方程

!

"!

方程的解的概念
使方程左#右两边的值相等的未知数的值!叫做方程的解

!

!!

在七年级第一个学期#我们学习了只含有一个未知数的一元一次方程的概念$解法
及应用#如果方程的未知数和个数不止一个#而是两个呢#那么我们应该怎么办% 这就是
下面要学习的二元一次方程组

!
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!$

二元一次方程组和它的解
!

有的问题可以列一元一次方程!也可以列二元一次方程组
!

例
!

!

李明家
!

月份的天然气费和水费一共
!--

元!其中天然气费比水费多
.-

元!

你知道天然气费和水费各是多少元吗$

方法
!

"列一元一次方程并求解
!

设天然气费为
"

元!那么水费为'

"#.-

(元!列方程得
",

'

"#.-

(

$!--

!解得
"$

/-

!因此!天然气费为
/-

元!水费为
*-

元
!

方法
"

"列二元一次方程组
!

设天然气费为
"

元!水费为
%

元!根据问题中的两个等量关系%天然气费
,

水费
$

!--

元!天然气费
#

水费
$.-

元&!可列方程组",

%

$!--

!

"#

%

$.-

*

!

像这样!把两个含有相同未知数的二元一次方程'或者一个二元一次方程!一个一元
一次方程(联立起来组成的方程组!称为二元一次方程组

!

把
"$/-

!

%

$*-

代入方程组",

%

$!--

!

"#

%

*

$.-

的每一个方程中!方程左#右两边的值相等
吗$

/-,*-$!--

!

/-#*-$.-

!每一个方程左#右两边的值都相等
!

像这样在一个二元一
次方程组中!使每一个方程的左#右两边的值都相等的一组未知数的值就是方程组的一
个解

!

判断一组未知数的值是否为二元一次方程组的解!应将其代入方程组!看这两个方
程是否都成立!而不是只在其中一个方程中成立

!

"$

建立模型关键是分析数量关系!找出等量关系
!

实际问题中有两个未知量时!要找出问题中的两个等量关系!列出两个二元一次方
程!组成一个二元一次方程组

!

例
"

!

七年级'

"

(班的一个综合实践活动小组去
#

!

$

两个超市调查去年和今年五一
期间的销售情况

!

图
!!! !

是调查后小敏与其他两名同学进行交流的情景!根据他们的
对话!为了求出

#

!

$

两个超市去年五一期间的销售额!你能列出相应的方程组吗$

图
!!! !

不妨设去年五一期间
#

超市的销售额为
"

万元!

$

超市的销售额为
%

万元!题中
有两个等量关系!一个是

#

!

$

超市去年五一期间的销售额之和为
!%-

万元!还有一个
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是
#

!

$

超市今年五一期间的销售额之和为
!/-

万元!根据题意可列方程
组",

%

$!%-

!

!'!%",!'!

%

*

$!/-'

!$

方程组*","

%

$/

!

."#

%

*

$!*

的解是 '

!!

(

&'

"$#!

!

%

*

$*

('

"$*

!

%

*

$#!

)'

"$#*

!

%

*

$#!

+'

"$#!

!

%

*

$#*

"$

甲#乙两人练习跑步!如果乙先跑
!-0

!则甲跑
%1

就可追上乙+如果乙先跑
"1

!则甲
跑

.1

就可追上乙
!

若设甲的速度为
"0

)

1

!乙的速度为
%

0

)

1

!所列方程组是
!!!

!!!!!

!

#$

甲种铅笔每支
-'"

元!乙种铅笔每支
-'%

元!现在某人买了
"

支甲种铅笔!

%

支乙种铅
笔!共花了

/

元
!

'

!

(列出关于
"

!

%

的二元一次方程
!

'

"

(如果
"$%

!那么
%

的值是多少$

'

*

(如果乙种铅笔买了
!-

支!那么甲种铅笔买了多少支$

!'

二元一次方程一定都是整式方程!与一元一次方程非常类似!只是未知数的个数
为两个

!

"'

方程组的解一定要使两个方程都成立!所以不能只验算一个方程
!

*'

根据实际问题列二元一次方程组时!一定要设两个未知数!要依据题意找到两个
等量关系!列出两个方程

!

方程组前面一定要用大括号括起来!它们是一个整体
!

.'

根据实际问题构建方程组模型求解问题的过程如下"
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!$

方程组"#

%

$"

!

"",

%

*

$.

的解是 '

!!

(

&'

"$!

!

%

*

$"

('

"$*

!

%

*

$!

)'

"$-

!

%

*

$#"

+'

"$"

!

%

*

$-

"$

某中学某年级学生共有
!"2

人!其中男生人数比女生人数的
"

倍少
"

人!设女生有
"

人!男生有
%

人!则下面所列方程组中正确的是 '

!!

(

&'

",

%

$!"2

!

"

%

$"

*

#"

('

",

%

$!"2

!

%

$""

*

,"

)'

",

%

$!"2

!

"

%

$"

*

,"

+'

",

%

$!"2

!

""$

%

*

,"

#$

请写出一个解为&$!

!

'

*

$"

的二元一次方程组
!

%$

如果"$*

!

%

*

$"

是方程
3",'

%

$*-

的一个解!则
'$

!!!!

!

&$

若方程
"

"(#!

,%

%

*)#"

$/

是二元一次方程!求
(

!

)

的值
!

'$

列方程组"用
!3

元买了
3-

分#

2-

分两种邮票共
""

枚!

3-

分与
2-

分的邮票各买了多
少枚$
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!$"

!

二元一次方程组的解法!

!

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

在方程
"#

%

$3

中!用含有
"

的代数式表示
%

!得 '

!!

(

&'

%

$"#3 ('

%

$#"#3 )'

%

$"#" +'

%

$#","

"$

在方程
""#*

%

$-

中!用含有
%

的代数式表示
"

!得 '

!!

(

&'"$*

%

('"$"

%

)'"$

*

"

%

+'"$

"

*

%

#$

方程
%

,.-,

%

$!--

的解是 '

!!

(

&'

%

$"- ('

%

$*- )'

%

$.- +'

%

$%-

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

解一元一次方程的一般步骤是"去分母!去括号!移项!合并同类项!系数化
!!

特
别要注意移项要变号

!

"'

在二元一次方程中!可以通过恒等变形!将一个未知数用含另一个未知数的代数
式表示!一般步骤是"将要表示的这个未知数移到方程的左边!其他的项都移到方程的右
边!合并同类项后!将左边未知数系数化

!

即可
!

!!

七年级上册我们学习了一元一次方程的解法#上一节课我们学习了二元一次方程组
的有关概念#那我们如何求出二元一次方程组的解呢%

!$

代入消元法的解题过程
!

在二元一次方程组中!将其中一个方程中的一个未知数用含另一个未知数的式子表
示出来!再代入另一个方程!就可以消去一个未知数!得到一个一元一次方程!进而求得
这个二元一次方程组的解!这种方法叫做代入消元法!简称代入法

!

二元一次方程组中有两个未知数!如果消去其中一个未知数!将二元一次方程组转

湖
南
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育
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!!)

!!!!

化为一元一次方程!就可以先解出一个未知数!然后再设法求另一个未知数!这种将未知
数的个数由多化少!逐一简化的思想方法!就是消元的思想

!

二元一次方程组
"##

消元形如
&"$'

'

&

!

'

为已知数(的方程
!

"!

用代入消元法解二元一次方程组的两种情形
!

'

!

(至少有一个未知数的系数是
!!

例
!

!

解方程组"

""#

%

$%

!

"#!$

!

"

'

"

%

#!

(

$

%

&

!

分析"把第一个方程变形!用
"

表示
%

!再代入化简后的第二个方程!消去一个未知
数!将二元一次方程组转化为一元一次方程来求解

!

解"原方程组可化为%

$""#%

!

!!!!!

""#"

%

$!

!

*

"

将
!

代入
"

!得
""#"

'

""#%

(

$!

!解得
"$

4

"

!

将
"$

4

"

代入
!

!得
%

$.!

所以方程组的解为"$

4

"

!

%

$.

$

%

&

!

'

"

(未知数的系数都不是
!!

例
"

!

解方程组"

""#*

%

$!

!

!! !!!

*","

%

$2!

*

"

分析"把第一个方程变形!用
%

表示
"

!再代入第二个方程!消去一个未知数!将二元
一次方程组转化为一元一次方程来求解

!

解"由
!

得
"$

!

"

'

*

%

,!

(

'

!!!!! !#

将
#

代入
"

!得
*5

!

"

'

*

%

,!

(

,"

%

$2

!解得
%

$!!

将
%

$!

代入
#

!得
"$"!

所以方程组的解为"$"

!

%

$!

*

!

!$

如果
""#/

%

$2

!那么用含
%

的代数式表示
"

正确的是 '

!!

(

&'

%

$

2#""

/

('

%

$

"",2

/

)'"$

2,/

%

"

+'"$

2#/

%

"

"$

已知方程
%",*

%

#.$-

!用含
"

的代数式表示
%

!则
%

$

!!!!!!

!

#$

用代入消元法解方程组"

""#

%

$%

!

/"#*

%

$"-

*

!
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!!*

!!!!

!'

用代入法解二元一次方程组的基本思路是"选取其中一个二元一次方程!将它的
一个未知数用另一个未知数来表示!再代入另一个方程!消去一个未知数!将方程转化为
一元一次方程求解!即化%二元&为%一元&!这就是消元的思想

!

"'

用代入法解二元一次方程组时应注意"

'

!

(用一个未知数表示另一个未知数时!一定要注意移项要变号!未知数系数一定要化
成
!!

'

"

(把一个方程代入另一个方程时!千万不要漏乘系数
!

'

*

(最后一定要把两个未知数的值用大括号联立起来!这才是方程组的解
!

*'

一般地!当方程组中有一个未知数已经用另一个未知数表示时!直接用代入消元
法+当方程组中两个未知数的系数均不为

!

时!一般选择用系数较为复杂的未知数表示
系数较为简单的未知数!再用代入消元法

!

!$

用代入法解方程组"$"

%

!

!!!

%

#"$*

!

!

*

"

下列说法正确的是 '

!!

(

&'

直接把
!

代入
"

!消去
%

('

直接把
!

代入
"

!消去
"

)'

直接把
"

代入
!

!消去
%

+'

直接把
"

代入
!

!消去
"

"$

用代入法解方程组%

$!#"

!

"#"

%

*

$.

时!代入正确的是 '

!!

(

&'"#"#"$. ('"#"#""$. )'"#",""$. +'"#","$.

#$

方程组",

%

$!"

!

%

*

$"

的解为
!!!!!!

!

%$

方程组",

%

$%

!

""#

%

*

$.

的解为
!!!!!!

!

&$

解方程组"

'

!

(

%

$""#.

!

!!

*",

%

$!!

!

*

"

!!!!!!!!!

'

"

(

%

$*#"

!

!!!

"",*

%

$/!

!

*

"

'$

解方程组"

'

!

(

*($%)

!

!!!

"(#*)$!!

*

"

'

"

(

*","

%

$!4

!

!

""#

%

$!!

!

*

"
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!"!

!!!

!$"

!

二元一次方程组的解法!

"

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

下列结果不是
-

的是 '

!!

(

&'*"#*" ('"

%

,

'

#"

%

(

)'"

%

#

'

#"

%

(

+'

!

"

%

, #

!

"

' (

%

"$

二元一次方程组",

%

$3

!

"#*

%

*

$#"

的解是 '

!!

(

&'

"$%

!

%

*

$!

('

"$.

!

%

*

$"

)'

"$#%

!

%

*

$#!

+'

"$#.

!

%

*

$#"

#$

方程
""#!$*","

的解为 '

!!

(

&'"$! ('"$#! )'"$* +'"$#*

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

合并同类项法则"系数相加减!字母和字母的次数不变
!

当两个同类项的系数相反
时!合并后的结果为

-!

"'

用代入消元法解二元一次方程组的基本步骤"

'

!

(变形"将方程组中的一个方程变形!使得一个未知数用含有另一个未知数的代数
式表示+

'

"

(代入"将变形后的关系式代入另一个方程!消去一个未知数!得到一个一元一次方程+

'

*

(求解"解这个一元一次方程!求出一个未知数的值!再把这个未知数的值代入变
形后的方程中!求得另一个未知数的值+

'

.

(写解"写出方程组的解
!

!!

我们上节课学习了用代入消元法来解二元一次方程组#那么还有没有其他的方法解
方程组呢% 今天我们就来学习另一种解二元一次方程组的方法&&&加减消元法

!

!$

解方程组的基本思路是消元!即将%二元&转化为%一元&

!

当方程组的两个二元一
次方程中同一个未知数的系数相反或相等时!将两个方程的两边分别相加或相减!就能
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!""

!!!

消去这个未知数!得到一个一元一次方程!这种方法叫做加减消元法!简称加减法
!

"$

当方程组的两个二元一次方程中同一个未知数的系数相同时!直接将两个方程相
减!就可以消去一个未知数!得到一个一元一次方程+当方程组的两个二元一次方程中同
一个未知数的系数相反时!直接将两个方程相加!也可以消去一个未知数!得到一个一元
一次方程+当方程组的两个二元一次方程中同一个未知数的系数是倍数关系时!把系数
较小的方程左右两边都乘以倍数!将系数扩大成相同或相反!再进行加减消元!同样可以
得到一个一元一次方程

!

例
!

!

解方程组"

",*

%

$2

!

!!!!!!

%"#*

%

$.!

*

"

分析"因为未知数
%

的系数互为相反数!如果将两个方程相加即可消去未知数
%

!化成
一元一次方程!进而求得

"

的值!然后将
"

的值代入其中一个方程即可求得
%

的值
!

解"

!

,

"

!得
3"$!"

!解得
"$"!

把
"$"

代入
!

!得
",*

%

$2

!解得
%

$"!

因此!方程组的解是"$"

!

%

$"

*

!

例
"

!

解方程组"

"#"

%

$*

!

!!! !!!

*",

%

$"!

*

"

分析"未知数
%

的系数为
#"

和
!

!与例
!

中直接互为相反数不同!但我们可以把方
程

"

5"

!再与方程
!

相加!这样也可以消去未知数
%

!

当然!选择将未知数
"

的系数化成
相同的数!再将方程相减!也可以消去一个未知数

!

不过两者比较!我们一般会选择消去
系数更为简单的未知数

!

解"

"

5"

!得
3","

%

$.

!

!!!!!! !#

!

,

#

!得
/"$/

!解得
"$!'

将
"$!

代入
"

!得
%

$#!!

因此!方程组的解为"$!

!

%

$#!

*

!

!$

用加减消元法解方程组"",

%

$*

!

!!

"#

%

$.

*

"

适合的方法是 '

!!

(

&'

!

#

"

('

!

,

"

)'

!

5",

"

+'

"

5!,

!

"$

定义运算%

'

&!规定
"

'

%

$&"

"

,'

%

!其中
&

!

'

为常数!且
!

'

"$%

!

"

'

!$3

!则
"

'

*$

!!!!

!

#$

用加减消元法解方程组."#*

%

$#!/

!

%"#4

%

$#*/

*

!

!'

用加减法解二元一次方程组时!如果某一未知数的系数相等或互为相反数!可以
把两个方程直接相减或相加+如果某一未知数的系数成倍数关系!先把这一未知数的系
数化为相等或互为相反数!再相加减

!
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!!!

"'

加减消元法解二元一次方程组的一般步骤是"

'

!

(把一个方程或者两个方程的两边乘以适当的数!使方程组的两个方程中一个未
知数的系数互为相反数或相等+

'

"

(把两个方程的两边分别相加或相减!消去一个未知数!得到一个一元一次方程+

'

*

(解这个一元一次方程!求得一个未知数的值+

'

.

(把求得的未知数的值代入原方程组中系数比较简单的一个方程中!求出另一个
未知数的值+

'

%

(把求出的未知数的值写成"$&

!

%

$

*

'

的形式
!

!$

方程组"#

%

$!

!

"",

%

*

$%

的解是 '

!!

(

&'

"$"

!

%

*

$!

('

"$#!

!

%

*

$"

)'

"$#"

!

%

*

$#!

+'

"$"

!

%

*

$#!

"$

解方程组*",*

%

$"

!

!!

""#3

%

$3

!

!

*

"

用加减法消去
%

!需要 '

!!

(

&'

!

5"#

"

('

!

5*,

"

5"

)'

!

5"#

"

5* +'

!

5",

"

#$

解下列方程组"

!

%

$*"

!

""#%

%

$"

*

+

!!"

""#*

%

$3

!

""#%

%

$!

*

+

!!#

*","

%

$2

!

*"#"

%

$#"

*

+

!!$

"$#

%

!

""#/

%

$#*

*

!

其中
!!!!

适宜用代入消元法!

!!!!

适宜用加减消元法'填序号(

!

%$

已知
&

!

'

满足&,%'$!"

!

*&#'$#.

*

!

则
&,'$

!!!!

!

&$

解方程组"

'

!

(

.",

%

$3

!

3",

%

$2

*

+

'

"

(

*",

%

$2

!

"#

%

$.

*

!

'$

解方程组"

'

!

(

"",

%

$"

!

*"#"

%

$!-

*

+

'

"

(

"",

%

$!

!

"#"

%

$*

*

!
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!"$

!!!

!$"

!

二元一次方程组的解法!

#

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

二元一次方程组",

%

$%

!

"",

%

*

$2

的解是 '

!!

(

&'

"$"

!

%

*

$*

('

"$!

!

%

*

$.

)'

"$*

!

%

*

$"

+'

"$.

!

%

*

$!

"$

用加减法解方程组*"#"

%

$*

!

!!

.",

%

$!%

*

"

时!如果消去
%

!最简捷的方法是 '

!!

(

&'

!

5.#

"

5* ('

!

5.,

"

5*

)'

"

5"#

!

+'

"

5",

!

#$*

和
.

的最小公倍数是 '

!!

(

&'* ('. )'!" +'".

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

用加减法解较简单系数的方程组的思路"将同一未知数的系数化成互为相反数或
相等的数!再把两个方程直接相加或相减!化为一元一次方程再求解

!

"'

用加减消元法解二元一次方程组的步骤"

*'

几个正整数共有的倍数叫做这几个数的公倍数!其中最小的一个公倍数!叫做这
几个数的最小公倍数

!

!!

上节课我们学习了用加减消元法解系数较为简单的二元一次方程组#如果系数更为
复杂一些#你能想到解决的方法吗%
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!!!

!$

二元一次方程组中同一个未知数的系数相同或相反时!可以直接进行加减!如果
同一个未知数的系数成倍数时!我们可以将较小的系数扩大至较大的系数!从而将系数
转化成相同'或相反(的数!再利用加减消元法即可解决

!

如果方程中的系数不相同'或相反(!也不成倍数!我们该怎么办呢$ 这时我们就应
该想到将这两个系数扩大成它的最小公倍数了!这样既可以将系数变成相同'或相反(!

同时系数也不会太复杂!算是最佳方案了
!

这时有两个小技巧"一是选择系数较为简单的
未知数进行变形!二是分别变形两个方程使某一未知数的系数相同'或相反(!再进行加
减消元!可以提高正确率

!

"$

当方程组比较复杂时!应先将二元一次方程整理成形如
&",'

%

$*

的形式!整理
方程时要特别注意"一是去分母时应该将方程的每一项都乘以同一个非零数!二是要注
意去括号和移项的法则

!

例
!

!

解方程组"

*"#"

%

$3

!

!!!!!

"",*

%

$!/!

*

"

分析"可把
"

的系数化为相等!

!

5"

!

"

5*

+也可把
%

的系数化为相反数!

!

5*

!

"

5"!

解"

!

5*

!得
4"#3

%

$!2

!

!!!!!!#

"

5"

!得
.",3

%

$*.'

$

#

,

$

!得
!*"$%"

!解得
"$.'

把
"$.

代入
!

!得
!"#"

%

$3

!解得
%

$*'

所以方程组的解是"$.

!

%

*

$*'

解二元一次方程组的关键是消元!即把%二元&化为%一元&

!

用加减消元法解二元一
次方程组时!如果方程组中未知数的系数不成倍数关系!可选定一个未知数!把两个方程
分别乘以一个适当的数!使这个未知数的系数化为相同或互为相反数!再用加减法求解

!

例
"

!

解方程组"

/

*

",

%

"

$.

!

","

%

$

%

,4

*

$

%

&

!

分析"这个方程组中的方程比较复杂!可通过去分母等步骤把方程化简!再用加减法
解方程组

!

解"原方程组可化为!.",*

%

$".

!

! !!

*"#%

%

$*4!

*

"

!

5%

!得
/-",!%

%

$!"-!

!!!!!!#

"

5*

!得
4"#!%

%

$!!/!

$

#

,

$

!得
/4"$"*/

!解得
"$*!
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!"&

!!!

把
"$*

代入
"

!得
4#%

%

$*4

!解得
%

$#3!

所以原方程组的解是"$*

!

%

$#3

*

!

解方程组时!如果系数为分数!一般先化为整数系数!并把方程整理为一般形式!然
后再根据方程组的特点求解

!

!$

用加减法解方程"",*

%

$!

!

*"#"

%

*

$2

时!要使两个方程中同一未知数的系数相等或相反!有
以下四种变形的结果"

!

3",4

%

$!

!

3"#.

%

$2

*

+

"

.",3

%

$!

!

4"#3

%

$2

*

+

#

3",4

%

$*

!

3"#.

%

$!3

*

+

$

.",3

%

$"

!

4"#3

%

$".

*

!

其中变形正确的是 '

!!

(

&'

!"

('

#$

)'

!#

+'

"$

"$

已知关于
"

!

%

的二元一次方程组"",*

%

$+#*

!

"#"

%

$"+

*

,!

的解互为相反数!则
+

的值是
!!!!

!

#$

已知方程组.",

%

$%

!

*"#"

%

*

$!

和&",'

%

$*

!

&"#'

%

*

$!

有相同的解!求
&

"

#"&','

"的值
!

!'

解二元一次方程组的关键是消元!即把%二元&化为%一元&

!

用加减消元法解二元
一次方程组时"

'

!

(如果相同未知数的系数不成倍数关系"可选定一个未知数!把两个方程分别乘以
一个适当的数!使这个未知数的系数的绝对值相等!再用加减法求解

!

'

"

(如果未知数的系数是分数"先化为整数系数!并把方程整理为一般形式!然后根
据方程组的特点求解

!

"'

求解二元一次方程'组(中字母的值!一般有以下方法"

'

!

(将解代入方程'组(!得到关于字母的方程'组(!求解即可+

'

"

(先消去一个未知数!再求另一个未知数和字母组成的方程组的解
!

*'

两个方程组同解求字母系数的值!有两种常见的类型"

'

!

(字母系数只出现在一个方程组中!解另一个方程组!把求得的解代入含字母系数
的方程'组(!再解之即可

!
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'

"

(字母系数包含在两个方程组中!把两个方程组重新组合!把不含字母系数的方程
放在一起求解!再把求得的解代入含字母系数的方程'组(中求解即可

!

!$

若方程
(",)

%

$3

的两个解是"$!

!

%

$!

*

!

"$"

!

%

$#!

*

!

则
(

!

)

的值分别为 '

!!

(

&'.

!

" ('"

!

. )'#.

!

#" +'#"

!

#.

"$

方程
%

$+",'

中!当
"$!

时
%

$"

!当
"$"

时
%

$.

!则
+

!

'

的值是 '

!!

(

&'

+$-

!

'

*

$-

('

+$"

!

'

*

$-

)'

+$*

!

'

*

$!

+'

+$-

!

'

*

$"

#$

如果"$*

!

%

*

$"

是方程
3",'

%

$*"

的一个解!则
'$

!!!!

!

%$

当
"$"

!

#"

时!代数式
+",'

的值分别是
"

!

.

!则
+$

!!!!

!

'$

!!!!

!

&$

解方程组"

*"#.

%

$!.

!

"",*

%

$#"

*

!

'$

解方程组"

'

!

(

""#*

%

$!

!

"

"

,

%

#!

*

$#

!

"

$

%

&

+

!!!!!!!!

'

"

(

*

'

%

,"

(

$"#!

!

%

%

#"

'

"#!

(

$2

*

!
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!$#

!

二元一次方程组的应用!

!

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

一件商品按成本价提高
%-6

后标价!再打八折销售!售价为
".-

元
!

设这件商品的成
本价为

"

元!根据题意所列方程为 '

!!

(

&'"

,

%-652-6$".- ('

'

!,%-6

(

"

,

2-6$".-

)'"$".-5%-652-6 +'"

,

%-6$".-52-6

"$

某旅游景点门票价格为"成人票每张
/-

元!儿童票每张
*%

元
!

小明买门票共花了
!""%

元
!

设其中成人票有
"

张!儿童票有
%

张!根据题意!下列方程正确的是'

!!

(

&'*%",/-

%

$!""% ('/-",*%

%

$!""%

)'/-"#*%

%

$!""% +'*%"#/-

%

$!""%

#$

方程组*","

%

$/

!

."#

%

*

$!*

的解是 '

!!

(

&'

"$#!

!

%

*

$*

('

"$#*

!

%

*

$#!

)'

"$*

!

%

*

$#!

+'

"$#!

!

%

*

$#*

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

解二元一次方程组!用代入消元法和加减消元法!将%二元&转化为%一元&!再解一
元一次方程!将其解再代回原方程组的一个方程!求出另一个未知数的值!这组值就是方
程组的解

!

"'

在实际问题中找到等量关系!将等量关系中各项用含未知数的代数式表示出来!

这个过程就是根据等量关系列方程!是建立方程'组(解应用题的重要步骤
!

*'

常见的关系式"路程
$

速度
5

时间!利润
$

进价
5

利润率!利润
$

售价
#

成本!单
价

5

数量
$

总价
!

!!

我们已经学习了如何求解二元一次方程组#现在我们来让二元一次方程组在实际问
题中发挥作用吧

!

同学们一定要有信心哦#不要觉得应用题就一定很难
!
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!$

列二元一次方程组和列一元一次方程解应用题的联系与区别
!

如果实际问题中有两个要求的量!有两个等量关系!一般就设两个未知数!根据两个
等量关系列两个二元一次方程联立成一个二元一次方程组

!

如果实际问题中只有一个要
求的量!一个等量关系!一般设一个未知数!列一元一次方程解决

!

一般情况下!可以列二
元一次方程组解决的问题往往也可以列一元一次方程来解决!只是等量关系要复杂很
多!不太方便!所以能列二元一次方程组来解决就尽量列方程组来解决

!

例
!

!

如图
!!* !

!某校组织学生从学校'点
#

(出发!沿
#

"

$

"

,

"

-

"

#

的路线参
加总路程为

!.70

的绿色行走活动!其中路线
#

"

$

段#

-

"

#

段是市区公路!

$

"

,

段#

,

"

-

段是景区山路
!

已知学生队伍在市区公路的行进速度为
370

)

8

!在景区山路的行进
速度为

"70

)

8

!本次行走共用
*'%8!

问本次行走活动中市区公路#景区山路各多少千米$

图
!!* !

解法一"列一元一次方程
!

设本次行走活动中市区公路有
"70

!则景区山路有'

!.#"

(

70!

根据在市区行进时间
,

在景区行进时间
$*'%8

!

可得"

3

,

!.#"

"

$*'%

!解得
"$!-'%

!则
!.#"$*'%!

答"本次行走活动中市区公路
!-'%70

!景区山路
*'%70!

解法二"设本次行走活动中市区公路有
"70

!景区山路有
%

70!

根据市区公路
,

景区山路
$!.70

!在市区行进时间
,

在景区行进时间
$*'%8

!

可得方程组
",

%

$!.

!

"

3

,

%

"

$*'%

$

%

&

!

解得"$!-'%

!

%

$*'%

*

!

答"本次行走活动中市区公路
!-'%70

!景区山路
*'%70!

对比两种方法!我们能感受到建立二元一次方程组虽然需要设两个未知数!找两个
等量关系!列出两个方程!但对于含两个未知量的实际问题而言!这样的方法能更清晰地
表达数量关系!用起来也更为简便

!

"$

实际问题中常见的含百分比的数量关系
!

现在的量
$

原来的量
5

'

!,

增长率(!或现在的量
$

原来的量
5

'

!,

降低率(!

利息
$

本金
5

利率
5

期数等
!
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例
"

!

今年五一小长假期间!某市外来与外出旅游的总人数为
""3

万人次!分别比去
年同期增长

*-6

和
"-6

!去年同期外来旅游比外出旅游的人数多
"-

万人次
!

求该市今年
外来和外出旅游的人数

!

解"设该市去年外来旅游的人数为
"

万人次!外出旅游的人数为
%

万人次!

由题意得!

"#

%

$"-

!

'

!,*-6

(

",

'

!,"-6

(

%

$""3

*

!

解得"$!--

!

%

$2-

*

!

今年外来旅游的人数为
!--5

'

!,*-6

(

$!*-

'万人次(!

今年外出旅游的人数为
2-5

'

!,"-6

(

$43

'万人次(

!

答"该市今年外来旅游的人数为
!*-

万人次!外出旅游的人数为
43

万人次
!

!$

李明同学早上骑自行车上学!中途因道路施工步行一段路!到学校共用时
!%09:!

他骑
自行车的平均速度是

"%-0

)

09:

!步行的平均速度是
2-0

)

09:!

他家离学校的距离是
"4--0!

如果他骑车和步行的时间分别为
"09:

!

%

09:

!则列出的方程组是 '

!!

(

&'

",

%

$

!

.

!

"%-",2-

%

$

%

&

$"4--

('

",

%

$!%

!

2-","%-

%

*

$"4--

)'

",

%

$

!

.

!

2-","%-

%

$

%

&

$"4--

+'

",

%

$!%

!

"%-",2-

%

*

$"4--

"$#

!

$

两人到商场购物!

#

购
*

件甲商品和
"

件乙商品共支付
!3

元!

$

购
%

件甲商品和
*

件乙商品共支付
"%

元!求一件甲商品和一件乙商品各售多少元
!

设甲商品的售价为
"

元)件!乙商品的售价为
%

元)件!则可列出方程组
!!!!!!!!

!

#$

甲#乙二人在一环形场地上从
#

点同时同向匀速跑步!甲的速度是乙的
"'%

倍!出发
.09:

后两人首次相遇!此时乙还需要跑
*--0

才跑完第一圈!求甲#乙二人的速度及
环形场地的周长

!

'列方程组求解(

湖
南
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!'

在列二元一次方程组解决实际问题中!常常用到的关系式有"路程
$

速度
5

时间!利
润
$

进价
5

利润率!利润
$

售价
#

成本!单价
5

数量
$

总价
!

相遇问题中!甲走的路程
,

乙走
的路程

$

相距的路程+追及问题中!快者走的路程
#

慢者走的路程
$

相距的路程等
!

"'

!$

甲#乙两地相距
!/-70

!一辆小汽车和一辆客车同时从甲#乙两地相向开出!经过
!8!-09:

相遇!小汽车比客车多行驶
"-70!

设小汽车和客车的平均速度分别为
"70

)

8

和
%

70

)

8

!则
下列方程组正确的是 '

!!

(

&'

",

%

$"-

!

/

3

",

/

3

%

$

%

&

$!/-

('

"#

%

$"-

!

/

3

",

/

3

%

$

%

&

$!/-

)'

",

%

$"-

!

/

3

"#

/

3

%

$

%

&

$!/-

+'

/

3

"#

/

3

%

$"-

!

/

3

",

/

3

%

$

%

&

$!/-

"$

为了研究吸烟是否对患肺癌有影响!某肿瘤研究所随机调查了
!----

人!并进行统计
分析

!

结果显示"在吸烟者中患肺癌的比例是
"'%6

!在不吸烟者中患肺癌的比例是
-'%6

!吸烟者患肺癌的人数比不吸烟者患肺癌的人数多
""

人
!

如果设这
!----

人
中!吸烟者患肺癌的人数为

"

!不吸烟者患肺癌的人数为
%

!根据题意!下面列出的方程
组正确的是 '

!!

(

&'

"#

%

$""

!

"5"'%6,

%

*

5-'%6$!----

('

"#

%

$""

!

"

"'%6

,

%

-'%6

$

%

&

$!----

)'

",

%

$!----

!

"5"'%6#

%

*

5-'%6$""

+'

",

%

$!----

!

"

"'%6

#

%

-'%6

$

%

&

$""

#$

某幼儿园用
!--

元钱给小朋友买了甲#乙两种玩具共
*-

个!单价分别为
"

元和
.

元!

则该幼儿园购买的甲#乙两种玩具分别为
!!!!

个#

!!!!

个
!

%$

我国古代数学名著-孙子算经.中有这样一题"今有鸡兔同笼!上有
*%

头!下有
4.

足!

问鸡兔各几何$ 此题的答案是"鸡有
"*

只!兔有
!"

只
!

现在小敏将此题改编为"今有
鸡兔同笼!上有

**

头!下有
22

足!问鸡兔各几何$ 则此时的答案是"鸡有
!!!!

只!

兔有
!!!!

只
!
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&$

夏季来临!天气逐渐炎热起来!某商店将某种碳酸饮料每瓶的价格上调了
!-6

!将某
种果汁饮料每瓶的价格下调了

%6

!已知调价前买这两种饮料各一瓶共花费
/

元!调
价后买上述碳酸饮料

*

瓶和果汁饮料
"

瓶共花费
!/'%

元!问这两种饮料在调价前每
瓶各多少元$

'$

某学校的环形跑道长
.--0

!甲#乙同时从同一起点分别以一定的速度慢跑和骑自行
车

!

如果反向而行!那么他们每隔
.-1

相遇一次+如果同向而行!那么每隔
2-1

乙就追
上甲一次

!

甲#乙的速度分别是多少$

湖
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!$#

!

二元一次方程组的应用!

"

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

方程组",

%

$3-

!

"#"

%

*

$*-

的解是 '

!!

(

&'

"$/-

!

%

*

$#!-

('

"$4-

!

%

*

$#*-

)'

"$%-

!

%

*

$!-

+'

"$*-

!

%

*

$*-

"$

已知两数
"

!

%

之和是
!-

!

"

比
%

的
*

倍大
"

!则下面所列方程组正确的是 '

!!

(

&'

",

%

$!-

!

%

$""

*

,"

('

",

%

$!-

!

%

$*"

*

#"

)'

",

%

$!-

!

"$*

%

*

,"

+'

",

%

$!-

!

"$*

%

*

#"

#$"-

名同学在植树节这天共种了
%"

棵树苗!其中男生每人种
*

棵!女生每人种
"

棵
!

设
男生有

"

人!女生有
%

人!根据题意!列方程组正确的是 '

!!

(

&'

",

%

$%"

!

*","

%

*

$"-

('

",

%

$%"

!

"",*

%

*

$"-

)'

",

%

$"-

!

"",*

%

*

$%"

+'

",

%

$"-

!

*","

%

*

$%"

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

用代入法和加减法解二元一次方程组!关键是消元
!

检验所求出的值是否为方程
组的解!必须将这组值代入原来的两个方程中!均能成立才是方程组的解

!

"'

在实际问题中建立二元一次方程组模型的方法"设两个未知数
"

找两个等量关
系

"

列两个方程联立成方程组
"

解方程组
"

检验方程组的解是否符合题意
!

!!

上一节课我们开始学习实际问题中如何建立二元一次方程组模型来解决问题#这一
节课我们学习用二元一次方程组解决更多的实际问题

!

!$

分段计费问题的解决方法
!

在日常生活中!出租车的起步价以及超过部分的计费问题!阶梯天然气费!阶梯水

湖
南
教
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费!电话费中涉及月租费和通话费等问题都属于分段计费问题
!

在分段计费问题中!要特
别注意的是!计算超过部分时!一定要减去基本部分

!

例
!

!

假如某市的出租车是这样收费的"起步价所包含的路程为
-

%

!'%70

!超过
!'%70

的部分按每千米另收费
!

小刘说"%我乘出租车走了
.'%70

!付车费
!-'%

元
!

&

小李说"%我乘出租车走了
3'%70

!付车费
!.'%

元
!

&

问"'

!

(出租车的起步价是多少元$ 超过
!'%70

后每千米收费多少元$

'

"

(小张乘坐出租车走了
!-70

!应付车费多少元$

分析"题中!出租车费用
$

起步价
,

超出部分的费用
!

在计算超出部分的路程时一
定要减去起步价中已含的

!'%70

!如乘出租车走了
.'%70

!其中包含了起步价中的
!'%70

!所以超出部分的路程为
.'%#!'%$*

'

70

(

!

解"'

!

(设出租车的起步价是
"

元!超过
!'%70

后每千米收费
%

元
!

依题意得!

",

'

.!%#!!%

(

%

$!-!%

!

",

'

3!%#!!%

(

%

$!.!%

*

!

解得"$.!%

!

%

$"

*

!

答"出租车的起步价为
.'%

元!超过
!'%70

后每千米收费
"

元
!

'

"

(

.'%,

'

!-#!'%

(

5"$"!'%

'元(!

故小张应付车费
"!'%

元
!

"$

和差倍分问题的解决方法
!

在实际问题中!如果涉及两者的和或是差!两者之间存在倍数或几分之几关系!或百
分比等问题!要认真分析两者之间的数量关系!从而找到等量关系解决问题

!

例
"

!

某企业接到任务!须在规定时间内生产一批帐篷
!

如果按原来的生产速度!每
天生产

!"-

顶帐篷!那么在规定时间内只能完成任务的
4-6!

为按时完成任务!该企业所
有人员都支援到生产一线!这样!每天能生产

!3-

顶帐篷!刚好提前一天完成任务
!

问规
定时间是多少天$ 生产任务是多少顶帐篷$

解"设规定时间为
"

天!生产任务是
%

顶帐篷!

由题意得!

!"-"$4-6

%

!

!3-

'

"#!

(

$

%

*

!

解得"$3

!

%

$2--

*

!

答"规定时间是
3

天!生产任务是
2--

顶帐篷
!

!$

小明的妈妈用
"2-

元买了甲#乙两种药材
!

甲种药材每公斤
"-

元!乙种药材每公斤
3-

元!且甲种药材比乙种药材多买了
"

公斤
!

设买了甲种药材
"

公斤!乙种药材
%

公
斤!小明列方程组求两种药材各买了多少公斤!正确的是 '

!!

(

&'

"-",3-

%

$"2-

!

"#

%

*

$"

('

3-","-

%

$"2-

!

"#

%

*

$"

)'

"-",3-

%

$"2-

!

%

#"

*

$"

+'

3-","-

%

$"2-

!

%

#"

*

$"
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!!!

"$

如图
!!* "

!某工厂与
#

!

$

两地有公路#铁路相连
!

这家工厂从
#

地购买一批每吨
!---

元的原料运回工厂!制成每吨
2---

元的产品运到
$

地
!

已知公路运输费用为
!'%

元)'吨,千米(!铁路运输费用为
!'"

元)'吨,千米(!且这两次运输共支出公路
运输费

!%---

元!铁路运输费
4/"--

元
!

求该工厂从
#

地购买了多少吨原料!制成多
少吨产品运往

$

地
!

图
!!* "

#$

设
.

)

表示
)

边形的对角线的交点个数'指落在其内部的交点(!如果这些交点都不重
合!那么

.

)

与
)

的关系式是"

.

)

$

)

'

)#!

(

".

(

'

)

"

#&),'

('其中
&

!

'

是常数!

)

)

.

(

'

!

(通过画图!可得"四边形时!

.

.

$

!!!!

+五边形时!

.

%

$

!!!!

!

'

"

(请根据四边形和五边形对角线交点的个数!结合关系式!求
&

!

'

的值
!

!'

列二元一次方程组解应用题的一般步骤可概括为%审#设#列#解#验#答&六步
!

!

审"通过审题!把实际问题抽象成数学问题!找出能够表示题意的两个等量关系+

"

设"分析已知量和未知量!并用字母表示其中的两个未知量+

#

列"根据两个等量关系列出相应的方程!从而列出方程组+

$

解"解这个方程组!求出两个未知数的值+

&

验"检验未知数的值是不是方程组的解!检验方程组的解是否符合题意+

'

答"在对求出的方程组的解做出是否合理判断的基础上!写出答案
!

"'

在解决分段计费问题时!怎么分段是关键!一定要分清楚!每一段要合理地用含未
知数的方程准确表示出来

!

在解决和差倍分问题时!表达二者之间的关系是关键!一定要
准确!谁比谁多!谁比谁少!谁是谁的几倍!谁是谁的几分之几!这些关系式用含未知数的
方程表达时不能出现错误

!
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!$

为了丰富同学们的课余生活!体育委员小强到体育用品商店购买羽毛球拍和乒乓球
拍!已知购

!

副羽毛球拍和
!

副乒乓球拍共需
%-

元!小强用
*"-

元购买了
3

副同样的
羽毛球拍和

!-

副同样的乒乓球拍
!

若设每副羽毛球拍为
"

元!每副乒乓球拍为
%

元!

所列二元一次方程组为 '

!!

(

&'

",

%

$%-

!

3

'

",

%

(

*

$*"-

('

",

%

$%-

!

3",!-

%

*

$*"-

)'

",

%

$%-

!

3",

%

*

$*"-

+'

",

%

$%-

!

!-",3

%

*

$*"-

"$

-九章算术.是我国古代数学的经典著作!书中有一个问题"%今有黄金九枚!白银一十一
枚!称之重适等

!

交易其一!金轻十三两
!

问金#银一枚各重几何$&意思是"甲袋中装有黄
金
4

枚'每枚黄金重量相同(!乙袋中装有白银
!!

枚'每枚白银重量相同(!两袋重量相
等
!

两袋互相交换
!

枚后!甲袋比乙袋轻了
!*

两'袋子重量忽略不计(

!

问黄金#白银每枚
各重多少两$ 设每枚黄金重

"

两!每枚白银重
%

两!根据题意得 '

!!

(

&'

!!"$4

%

!

'

!-

%

,"

(

#

'

2",

%

(

*

$!*

('

!-

%

,"$2",

%

!

4",!*$!!

*

%

)'

4"$!!

%

!

'

2",

%

(

#

'

!-

%

,"

(

*

$!*

+'

4"$!!

%

!

'

!-

%

,"

(

#

'

2",

%

(

*

$!*

#$

某单位组织
*.

名共产党员分别到井冈山和瑞金接受革命传统教育!到井冈山的人数
比到瑞金的人数的

"

倍还多
!

人!求到两地的人数各是多少
!

设到井冈山的人数为
"

!

到瑞金的人数为
%

!满足题意的方程组是
!!!!!!!!

!

%$

某宾馆有单人间和双人间两种房间!入住
*

个单人间和
3

个双人间共需
!-"-

元!入住
!

个单人间和
%

个双人间共需
/--

元!求入住单人间和双人间各
%

个共需多少钱
!
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&$

在水果店里!小李买了
%7

;

苹果!

*7

;

梨!老板少要
"

元!收了
%-

元+老王买了
!!7

;

苹果!

%7

;

梨!老板按九折收钱!收了
4-

元
!

该店苹果和梨的价格各是多少$

'$

'选作题(为鼓励居民节约用电!某市对家庭用电收费实行阶梯电价!即每月每户居民
的用电量分为三个档级收费

!

第一档为用电量在
!2-

千瓦时'含
!2-

千瓦时(以内的部分!执行基本价格+

第二档为用电量在
!2-

千瓦时到
.%-

千瓦时'含
.%-

千瓦时(的部分!实行提高
电价+

第三档为用电量超出
.%-

千瓦时的部分!执行市场调节价格
!

该市一同学家今年
"

月份用电
**-

千瓦时!电费为
"!*

元+

*

月份用电
".-

千瓦
时!电费为

!%-

元
!

已知该市的一户家庭今年
3

#

/

月份的用电量分别为
!3-

和
.!-

千
瓦时!请你依据该同学家的缴费情况!计算这户家庭

3

#

/

月份的电费分别为多少元$
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!

'

!$%

!

三元一次方程组

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

方程组"$!#

%

!

""#

%

*

$%

的解是 '

!!

(

&'

"$#!

!

%

*

$"

('

"$#"

!

%

*

$*

)'

"$"

!

%

*

$!

+'

"$"

!

%

*

$#!

"$

方程组*","

%

$/

!

."#

%

*

$!*

的解是 '

!!

(

&'

"$#!

!

%

*

$*

('

"$*

!

%

*

$#!

)'

"$#*

!

%

*

$#!

+'

"$#!

!

%

*

$#*

#$

若关于
"

!

%

的二元一次方程组",

%

$%+

!

"#

%

$4

*

+

的解也是二元一次方程
"",*

%

$3

的解!

则
+

的值为 '

!!

(

&'#

*

.

('

*

.

)'

.

*

+'#

.

*

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

用代入消元法解二元一次方程组的基本步骤"

"'

用加减消元法解二元一次方程组的基本步骤"

!!

如果方程组中未知数有两个#且未知数的次数为
!

#这样的方程组称为二元一次方程
组#可以用消元法解出未知数的值

!

如果方程组中未知数有三个#且未知数的次数为
!

#我
们有没有办法可以解出来呢%
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!$

用代入消元法解三元一次方程组
!

若三元一次方程组中!有一个方程的某个未知数是由另外两个未知数表示!我们可
以考虑用代入消元法解这个三元一次方程组!过程如下"

例
!

!

解方程组"

/$

%

,"

!

!!!!!!!!

""#*

%

,"/$%

!

"

","

%

,/$!*!

$

%

&

#

分析"方程
!

中未知数
/

是用另外两个未知数表示的!把方程
!

代入方程
"

和方程
#

中!就可以将未知数
/

消掉!这样就可以将三元一次方程组转化为我们已经学过的二
元一次方程组了

!

解"'

!

(将
!

代入
"

#

#

!消去
/

!得."#

%

$%

!

"",*

%

$!*

*

!

解得"$"

!

%

*

$*'

把
"$"

!

%

$*

代入
!

!得
/$%!

所以原方程组的解为
"$"

!

%

$*

!

/$%

$

%

&

!

"$

用加减消元法解三元一次方程组
!

若三元一次方程组中!三个未知数中有一个未知数的系数较为简单!我们可以选择
运用加减消元法来解!其步骤如下"

湖
南
教
育
出
版
社



!#*

!!!

例
"

!

解方程组"

"",*

%

,/$!!

!

!!!!!!

",

%

,/$-

!

"

*"#

%

#/$#"!

$

%

&

#

分析"三个方程中未知数
/

的系数最为简单!如果运用加减消元法先消去未知数
/

!

就可以将其转化为二元一次方程组了
!

解"

!

#

"

!得
","

%

$!!!

!! !! !!!!$

!

,

#

!得
%","

%

$4!

&

$

与
&

组成方程组","

%

$!!

!

%","

%

*

$4'

!

解得
"$#

!

"

!

%

$

"*

.

$

%

&

!

把
"$#

!

"

!

%

$

"*

.

代入
"

!得
/$#

"!

.

!

所以原方程组的解是
"$#

!

"

!

%

$

"*

.

!

/$#

"!

.

$

%

&

!

!$

三元一次方程组
""#*

%

,./$*

!

*"#"

%

,/$/

!

","

%

#*/

$

%

& $!

的解为 '

!!

(

&'

"$#"

!

%

$!

!

/

$

%

& $#*

('

"$#*

!

%

$#"

!

/

$

%

& $!

)'

"$!

!

%

$#*

!

/

$

%

& $#"

+'

"$!

!

%

$#"

!

/

$

%

& $#*

"$

由方程组
",

%

$"

!

%

,/$*

!

",/

$

%

& $!

可以得到
",

%

,/

的值是
!!!!

!

#$

解方程组"

'

!

(

",

%

,/$!

!

!!!!

"#"

%

#/$*

!

"

""#

%

,/$-

+

$

%

&

#

!!!!!!!!!!

'

"

(

*",.

%

,/$!.

!

!!!!

",%

%

,"/$!/

!

"

"","

%

#/$*'

$

%

&

#

!'

解三元一次方程组的思想方法还是%消元&!通过代入消元法或加减消元法将%三
元&转化为%二元&!再将%二元&转化为%一元&!就达到了解方程组的目的

!
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"'

注意事项"

'

!

(三元一次方程组第一次消元时!一定要注意必须消去同一个未知数!否则得到的
两个新方程虽然都只含两个未知数!但由它们组成的方程组仍含三个未知数!并未达到
消元的目的

!

'

"

(当方程组中各未知数的系数之和相等时!可以先将三个方程相加!再用这个方程
去减原方程组中的方程!这样计算会较为简便

!

!$

三元一次方程组
"#

%

$!

!

%

#/$!

!

",/

$

%

&

$3

的解是 '

!!

(

&'

"$"

!

%

$*

!

/

$

%

&

$.

('

"$"

!

%

$.

!

/

$

%

&

$*

)'

"$*

!

%

$"

!

/

$

%

&

$.

+'

"$.

!

%

$*

!

/

$

%

&

$"

"$

已知
"$!

!

%

$"

!

/

$

%

&

$*

是方程组
&",'

%

$"

!

'

%

,*/$*

!

*",&/

$

%

&

$/

的解!则
&,',*

的值是 '

!!

(

&'* ('" )'! +'

无法确定

#$

如果
","

%

$!%

!

%

,"/$!3

!

/,""$!/

$

%

& !

那么
",

%

,/$

!!!!

!

%$

三元一次方程组
",

%

$%

!

%

,/$4

!

/,"

$

%

&

$2

的解是
!!!!

!

&$

解方程组"

'

!

(

*",./$/

!

!!!!

%"#4

%

,//$2

!

"

"",*

%

,/$4

+

$

%

&

#

!!!!!!!!!

'

"

(

"&#'#*$-

!

!!

&,*$%

!

"

*&,'#"*$!!

$

%

&

#

'$

解方程组"

'

!

(

",

%

,/$!"

!

!!!

","

%

#/$3

!

"

*"#

%

,/$!-

+

$

%

&

#

'

"

(

*",

%

,/$"

!

!

"#*

%

#/$*

!

"

""#

%

,/$"!

$

%

&

#
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本章整理提升

!$

二元或三元一次方程组的解法
!

一元一次方程能通过去分母#去括号#移项#合并同类项#系数化
!

等步骤进行解答
!

解二元或三元一次方程组!要将多元方程通过消元最终转化成一元一次方程!可以通过
代入消元法和加减消元法来实现

!

例
!

!

解方程组"

'

!

(

3",%

%

$!3

!

%",3

%

$!/

*

!

!!!!!!!!!!

'

"

(

"#"

.

#

%

,!

%

$/

!

"#"

.

,

%

,!

%

$*

$

%

&

!

分析"'

!

(题是一个常规的二元一次方程组!可以用代入消元法!也可以用加减消元
法!还可以根据系数的特点作适当的变形后再解

!
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'

"

(题形式较复杂!可先将其化简!再选择解法!也可以根据其特点!将"#"

.

和%,!

%

看
作一个整体!用整体思想来解

!

解"'

!

(记3",%

%

$!3

!

!!

%",3

%

$!/!

*

"

方法
!

"由
!

得
%

$

!3#3"

%

!

!#

把
#

代入
"

!得
%",35

!3#3"

%

$!/

!解得
"$!!

把
"$!

代入
#

!得
%

$"!

<

方程组的解为"$!

!

%

$"

*

!

方法
"

"

"

53#

!

5%

!得
!!

%

$""

!所以
%

$"!

把
%

$"

代入
!

!得
"$!!

<

方程组的解为"$!

!

%

$"

*

!

方法
*

"

!

,

"

!并整理!得
",

%

$*!

!#

!

#

"

!得
"#

%

$#!!

!!!!! !$

#$

联立得方程组",

%

$*

!

"#

%

$#!

*

!

解得"$!

!

%

$"

*

!

<

原方程组的解为"$!

!

%

$"

*

!

'

"

(方法
!

"将原方程组化简!得%"#.

%

$!%.

!

!!

%",.

%

$33!

*

"

由
!

得
"$

.

%

%

,

!%.

%

!

!! #

把
#

代入
"

!得
%

$#!!!

把
%

$#!!

代入
#

!得
"$""!

<

原方程组的解为"$""

!

%

$#!!

*

!

方法
"

"将原方程化简!得%"#.

%

$!%.

!

!!

%",.

%

$33!

*

"

!

,

"

!得
!-"$""-

!

"$""!

"

#

!

!得
2

%

$#22

!

%

$#!!!

<

原方程组的解为"$""

!

%

$#!!

*

!

方法
*

"设"#"

.

$&

!

%

,!

%

$'

!则原方程组可化为&#'$/

!

&,'$*

*

!
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!!!

解这个方程组!得&$%

!

'$#"

*

!

所以
"#"

.

$%

!

%

,!

%

$#"

$

%

&

!

!

解得"$""

!

%

$#!!

*

!

<

原方程组的解为"$""

!

%

$#!!

*

!

归纳提升"解二元或三元一次方程组的核心思想是%消元&!即将%三元&转化为%二
元&!%二元&转化为%一元&!基本方法有代入消元法和加减消元法

!

一般来说!当某个未知
数的系数为

!

或
#!

时!用代入消元法解+当方程中某个未知数的系数的绝对值相等或成
倍数关系!或容易变形使某个未知数的系数的绝对值相等时!用加减消元法解+对于一些
比较复杂的方程组可先化简!也可根据方程的特点用整体思想'换元法(来解

!

例
"

!

解三元一次方程组"

"",*

%

,/$3

!

!!

"#

%

,"/$#!

!

"

","

%

#/$%'

!

$

%

&

#

分析"这个三元一次方程组中系数较为简单的为
"

和
/

!考虑到
/

的系数中有个为负!

更容易通过相加的方法消掉未知数!所以可以选择先消掉
/

化为二元一次方程组再解
!

解"

!

,

#

得!

*",%

%

$!!!

!!!!!$

#

5",

"

得!

*",*

%

$4

!即
",

%

$*!

&

$&

联立得方程组*",%

%

$!!

!

",

%

$*

*

!

解得"$"

!

%

$!

*

!

将"$"

!

%

*

$!

代入
#

得!

/$#!!

所以原方程组的解为
"$"

!

%

$!

!

/$#!

$

%

&

!

归纳提升"不管解二元一次方程组还是三元一次方程组用的都是消元的思想
!

"$

列二元一次方程组解应用题
!

列二元一次方程组解应用题与列一元一次方程解应用题的步骤相同!如果一个实际
问题需要求解两个未知量!而实际问题中又有两个等量关系!那么我们就可以通过设两
个未知数!列两个方程联立成二元一次方程组来解决实际问题

!

例
*

!

一项工程甲单独做需
!"

天完成!乙单独做需要
!2

天完成!计划甲先做若干天
后!再由乙单独做完

!

实际上甲只做了计划时间的一半就因事离去!然后由乙单独承担并
完成任务!而乙完成任务的时间恰好是乙计划时间的

"

倍!求原计划甲#乙各做多少天
!
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!!!

分析"由甲#乙单独完成所需的时间可以看出甲#乙两人的工作效率!设总工作量为
!

!则甲每天完成!

!"

!乙每天完成!

!2

!利用%工作量
$

工作效率
5

工作时间&可以列出方
程组

!

解"设原计划甲做
"

天!乙做
%

天!则有
!

!"

",

!

!2

%

$!

!

!

!"

5

!

"

",

!

!2

5"

%

$

%

&

$!'

解得"$2

!

%

*

$3'

答"原计划甲做
2

天!乙做
3

天
!

归纳提升"列方程组解应用题要分清题目中的已知量和未知量!关键是找出题中的
等量关系!再把等量关系用式子表示!从而列出方程组!通过解方程组解答实际问题

!

求
出解后一定要注意检验!不仅要满足是方程组的解!还要符合实际情况

!

例
.

!

有大小两种船!

!

艘大船与
.

艘小船一次可以载乘客
.3

名!

"

艘大船与
*

艘小
船一次可以载乘客

%/

名
!

某旅游团坐了
*

艘大船与
3

艘小船!且每条船均载满乘客那么
这个旅游团一共有多少人$

分析"可以设每艘大船一次可以载乘客
"

人!每艘小船一次可以载乘客
%

人!通过列
方程组求出大小两种船一次可以载乘客的人数!再代入某旅游团坐了

*

艘大船与
3

艘小
船即可求出旅游团的人数

!

解"设每艘大船一次可以载乘客
"

人!每艘小船一次可以载乘客
%

人
!

根据题意得",.

%

$.3

!

"",*

%

$%/

*

!

解得"$!2

!

%

$/

*

!

则
*",3

%

$*5!2,35/$43!

答"这个旅游团一共有
43

人
!

归纳提升"列二元一次方程组解应用题常涉及行程问题#工作问题#调配问题#数字
问题#分段计费问题#和差倍分问题等!一般步骤如下"
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本章达标测试

'时间
3-

分钟#满分
!--

分(

一#选择题'每小题
.

分#共
.-

分(

!$

方程组"#

%

$!

!

"",

%

$

%

&

$%

的解是 '

!!

(

&'

"$#!

!

%

$

%

&

$"

('

"$"

!

%

$

%

&

$#!

)'

"$!

!

%

$

%

&

$"

+'

"$"

!

%

$

%

&

$!

"$

用加减法解方程组"#*

%

$4

!

!

"#.

%

$%

!

$

%

& "

中!用方程
!

#

"

消去未知数后得到的是 '

!!

(

&'

%

$. ('#

%

$. )'#/

%

$!. +'#

%

$!.

#$

下列方程组中!解为"$#!

!

%

$

%

&

$#"

的是 '

!!

(

&'

"#

%

$!

!

*",

%

$

%

&

$%

('

"#

%

$!

!

*",

%

$

%

&

$#%

)'

"#

%

$*

!

*"#

%

$

%

&

$!

+'

"#

%

$#*

!

*",

%

$

%

&

$%

%$

若方程
&"#*

%

$"",3

是二元一次方程!则
&

必须满足 '

!!

(

&'&

*

" ('&

*

#" )'&$" +'&$-

&$

若"$"

!

%

$

%

&

$#!

是下列某二元一次方程组的解!则这个方程组为 '

!!

(

&'

",*

%

$%

!

",

%

$

%

&

$!

('

"$

%

#*

!

%

,""

$

%

&

$%

)'

"$"

%

!

"$*

%

$

%

&

,!

+'

""#

%

$%

!

",

%

$

%

&

$!

'$

已知关于
"

!

%

的方程
"

"(#)#"

,.

%

(,),!

$3

是二元一次方程!则
(

!

)

的值为'

!!

(

&'($!

!

)$#! ('($#!

!

)$!

)')$

!

*

!

)$#

.

*

+'($#

!

*

!

)$

.

*

($

二元一次方程
%&#!!'$"!

!

'

!!

(

&'

有且只有一解
('

有无数解
)'

无解
+'

有且只有两解

)$

已知方程组*","

%

$(,"

!

"",*

%

$*

$

%

&

(

中未知数
"

!

%

的和等于
"

!则
(

的值是 '

!!

(

&'" ('* )'. +'%
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*$

如果
+

",

%

#!

+

和
"

'

"",

%

#*

(

"互为相反数!那么
"

!

%

的值是 '

!!

(

&'

"$#!

!

%

*

$"

('

"$#!

!

%

*

$#"

)'

"$"

!

%

*

$#!

+'

"$#"

!

%

*

$#!

!+$

现用
!4-

张铁皮做盒子!每张铁皮可做
2

个盒身或
""

个盒底!一个盒身与两个盒底配
成一个完整的盒子

!

设用
"

张铁皮做盒身!

%

张铁皮做盒底!则所列方程组为 '

!!

(

&'

",

%

$!4-

!

"52"$""

*

%

('

",

%

$!4-

!

"5""

%

$2

*

"

)'

"

%

,"$!4-

!

2"$""

*

%

+'

","

%

$!4-

!

"52"$""

*

%

二#填空题'每小题
.

分#共
!3

分(

!!$

如果"$%

!

%

*

$/

满足
+"#"

%

$!

!那么
+$

!!!!

!

!"$

已知"$*

!

%

*

$!

和"$#"

!

%

*

$!!

都是
&",'

%

$/

的解!则
&$

!!!!

!

'$

!!!!

!

!#$

已知
&

!

'

满足方程组"&#'$"

!

&,"'$%

*

!

则
*&,'

的值为
!!!!

!

!%$

若"",*

%

$%

!

*"#"

%

$#*

*

!

则
"

'

"",*

%

(

,*

'

*"#"

%

(

$

!!!!

!

三#解答题'本大题共
3

个小题#共
..

分(

!&$

'

3

分(解方程组"

3"#*

%

$#*

!

%"#4

%

$.

*

!

!'$

'

3

分(解方程组"

"(,*)$!

!

/(,3)$2

*

!

!($

'

3

分(解方程组"

"

"

#

%

,!

*

$!

!

*","

%

$!-

$

%

&

!
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!!!

!)$

'

3

分(解方程组"

&#'#!$-

!

'#"&,*$-

!

"*#'

$

%

&

$-'

!*$

'

2

分(连接甲#乙两地的火车线路比汽车线路长
*-70

!汽车从甲地先开出!速度为
.-70

)

8

!开出半小时后!火车也从甲地开出!速度为
3-70

)

8

!结果汽车仅比火车晚
!8

到达乙地!求甲#乙两地的火车与汽车线路长
!

"+$

'

!"

分(大学生小王积极响应%自主创业&的号召!准备投资销售一种进价为每件
.-

元的小家电!通过试营销发现!当销售单价在
.-

元至
4-

元之间'含
.-

元和
4-

元(

时!每月的销售量
%

'件(与销售单价
"

'元(之间满足等式
%

$&",'

!其中
&

!

'

为
常数

!

'

!

(根据图中提供的信息!求
&

!

'

的值+

'

"

(求销售该款家电
!"-

件时所获利润是多少
!

'提示"利润
$

实际售价
#

进价(
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我们习惯把单项式和多项式统称为整式!学习了整式的加法和减法!知道可以通过
去括号#合并同类项对整式进行加减运算!对整式进行化简或者计算!其中使用的运算律
与有理数的计算一样!比如可以用加法交换律#结合律

!

在学习有理数的运算时!学会加减运算以后!我们还学习了乘法#除法!那么!学习了
整式的加减运算以后!也要问问"整式也可以像有理数一样进行乘除运算吗$ 如果可以!

那要遵循什么运算法则呢$

本章只学习整式的乘法!它是将来学习因式分解#分式#二次根式及一元二次方程必
不可少的基础

!

本章的主要内容有幂的运算性质#单项式乘单项式#单项式乘多项式#多项式乘多项
式#乘法公式!重点是整式的乘法及乘法公式!难点是如何灵活运用乘法公式及如何正确
进行计算

!

整式乘法与下一章的因式分解是一种互逆的关系
!
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!'

本章的运算法则#公式比较多!要掌握同底数幂的乘法#幂的乘方#积的乘方#整式
的乘法法则及运算规律!要注重理解法则#公式的具体内容!重视对幂的运算法则#整式
的乘法法则#乘法公式等有关符号演算的法则和性质的理解!不要死记硬背各种运算法
则和公式

!

"'

在具体运算中!注意转化思想的运用
!

同底数幂的乘法运算转化为指数相加!幂的
乘方运算转化为指数相乘!积的乘方转化为幂相乘+单项式与多项式相乘转化为单项式
乘单项式!多项式乘多项式转化为单项式与多项式相乘

!

*'

要重视公式#法则的推导过程和方法
!

探索并理解同底数幂的乘法运算的过程!在
乘法运算的基础上理解同底数幂的乘法#幂的乘方与积的乘方的运算公式!从而熟练地
掌握和应用整式的乘法

!
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"$!

!

整式的乘法!

!

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$"

*表示的意义是 '

!!

(

&'"

与
*

相乘
('"

与
*

相加
)'*

个
"

相乘
+'*

个
"

相加
"$

计算
*

"的结果是 '

!!

(

&'3 ('4 )'% +'2

#$

计算
"

.

5"

"的结果表示正确的是 '

!!

(

&'"

3

('"

2

)'*" +'!"

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

求
)

个相同因数的乘积的运算!叫做乘方
!

在
&

)中!

&

叫做底数!

)

叫做指数
!

"'

正数的任何正整数幂都是正数+负数的奇次幂是负数!负数的偶次幂是正数
!

特别强调"互为相反数的两个数的偶次幂相等!奇次幂仍然互为相反数
!

!!

"

*

5"

"表示
%

个
"

相乘#所以
"

*

5"

"

$"

%

#那么#

&

(

)

&

)的结果如何表示呢%

!$

同底数幂的乘法法则中!幂的概念是基础
!

&

)表示
&

的
)

次幂!或者
&

的
)

次方!意思是
)

个
&

相乘!其中
&

是底数!

)

是指数
!

"$

同底数幂相乘!前提是%同底&!这里的%底&可以是一个具体的数或字母!也可以是
一个单项式或多项式

!

#$

同底数幂的乘法运算!底数不变!指数相加!即
&

(

,

&

)

$&

(,)

'

(

!

)

都是正整数(

!

目前指数都是正整数!指数是
!

时往往省略不写!计算时不要忽略
!
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%$&

(

,

&

)

$&

(,)

'

(

!

)

都是正整数(这个法则可以推广到三个或三个以上的同底数
幂相乘

!

&$

同底数幂的乘法不要与整式加法相混淆!只要底数相同则可用同底数幂的乘法法
则计算!即底数不变!指数相加

!

例
!

!

计算"

'

!

(

!-

%

5!-

*

+

!!!!!!!!!!

'

"

(

%

,

%

"

,

%

.

+

'

*

('

#&

(,'

#&

(

*

+ '

.

(

"

)

,

"

),!

'

)

为正整数(

!

分析"这里都是同底数幂的计算!直接根据法则计算
!

解"'

!

(

!-

%

5!-

*

$!-

%,*

$!-

2

!

'

"

(

%

,

%

"

,

%

.

$

%

!,",.

$

%

/

!

'

*

('

#&

(,'

#&

(

*

$

'

#&

(

!,*

$

'

#&

(

.

$&

.

!

'

.

(

"

)

,

"

),!

$"

),

'

),!

(

$"

"),!

!

例
"

!

已知
&

*

,

&

"

$&

%

!求
"

的值
!

分析"根据同底数幂的乘法法则!

&

*

,

&

"

$&

*,"

!由已知
&

*

,

&

"

$&

%

!得
&

*,"

$&

%

!即
*,"$%

!从而求出
"!

解"因为
&

*

,

&

"

$&

*,"

!所以
&

*,"

$&

%

!则
",*$%

!解得
"$"!

!$

下列计算正确的是 '

!!

(

&''

*

,

'

"

$'

3

('"5"

*

5"

%

$"

2

)'

'

#&

(

.

,'

#&

(

"

$#&

3

+'"

(,!

,

"

(#!

$"

"(

'

(

,

!

(

"$

已知
"

(

$%

!

"

(,)

$!-

'

(

!

)

是正整数(!求
"

)的值
!

!'

要记住公式与法则"

&

(

,

&

)

$&

(,)

'

(

!

)

都是正整数(!即同底数幂相乘!底数不
变!指数相加

!

"'

进行同底数幂的乘法运算时!首先要判断是不是同底数幂相乘!或转化为同底数
幂相乘

!

*'

同底数幂的乘法公式可以反过来用!即
&

(,)

$&

(

,

&

)

'

(

!

)

都是正整数(

!

湖
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!%#

!!!

!$

计算
&

(

,

&

"

'

(

为正整数(的结果是 '

!!

(

&'&

(,"

('&

"(

)'&

(

,&

"

+'"&

(,"

"$

算式
2!5"/

的结果可记为 '

!!

(

&'4

*

('*

/

)'*

3

+'*

!"

#$

'

#&

(

*

,

&

"

$

!!!!

!

%$

'

"#

%

(

*

,'

%

#"

(

"

$

!!!!

!

&$

计算"

'

!

(

#"

.

5

'

#"

(

*

5

'

#"

(

"

+

!!!!!!!!

'

"

('

#&

(

*

,'

#&

(

"

,'

#&

(

!

'$

已知
45*

",!

$*52!

!求
"

的值
!

湖
南
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!%$

!!!

"$!

!

整式的乘法!

"

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$&

( 表示的意义是 '

!!

(

&'&

与
(

相乘
('&

与
(

相加
)'(

个
&

相乘
+'(

个
&

相加
"$

计算
&

*

,

&

"的结果是 '

!!

(

&'&

%

('&

3

)'3& +'%&

#$

若把
"

*看作一个整体!则对式子'

"

*

(

"的理解正确的是 '

!!

(

&'"

*

5" ('"

*

5"

*

)'"

*

5"

"

+'"

*

,"

"

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

乘方的定义"求
)

个相同因数
&

的乘积的运算!叫做乘方!记作
&

)

!

"'

同底数幂的乘法法则"

&

(

,

&

)

$&

(,)

'

(

!

)

都是正整数(!即同底数幂相乘!底数不
变!指数相加

!

!!

)

个
&

相乘可以记为
&

)

#如果
"

个
&

)相乘如何记呢%

*

个
&

)相乘如何记呢%

(

个
&

)

相乘如何记呢%

!$

理解幂的意义是学习幂的乘方计算法则的基础
!

"$

幂的乘方!底数不变!指数相乘!即'

&

(

(

)

$&

()

'

(

!

)

都是正整数(

!

与同底数幂的乘法相同的是底数都不变!不同的是!同底数幂的乘法指数相加!幂的
乘方指数相乘

!

#$

幂的乘方中底数可以是一个数字#一个字母!也可以是一个式子
!

例
!

!

计算"'

!

('

!-

%

(

"

+

!!!!

'

"

(

#

'

(

.

(

*

+

!!!!

'

*

('

&

"

(

*

,

'

&

*

(

"

!

分析"'

!

(题和'

"

(题是幂的乘方计算!直接运用法则计算+'

*

(题是混合运算!要先算
乘方!再合并同类项

!

解"'

!

('

!-

%

(

"

$!-

%5"

$!-

!-

!

湖
南
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育
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!%%

!!!

'

"

(

#

'

(

.

(

*

$#(

.5*

$#(

!"

!

'

*

('

&

"

(

*

,

'

&

*

(

"

$&

3

,&

3

$"&

3

!

例
"

!

已知'

&

)

(

*

$&

"!

!求
)

的值
!

分析"根据幂的乘方法则!'

&

)

(

*

$&

*)

!题目已知'

&

)

(

*

$&

"!

!所以
&

*)

$&

"!

!即
*)$"!

!

从而求出
)

的值
!

解"因为'

&

)

(

*

$&

*)

!所以
&

*)

$&

"!

!则
*)$"!

!解得
)$/!

!$

下列算式中!计算结果正确的是 '

!!

(

&'

%

"

,

%

"

$

%

.

('/

.

,

/$/

.

)'

'

&

*

(

%

$&

2

+'

'

&

*

(

"

$&

3

"$

计算"'

"

3

(

"

,

/'

#"

(

*

0

.

!

#$

若
2

)

$"

!2

!求
)

的值
!

幂的乘方法则可以由同底数幂的乘法法则和乘方的意义推导得到!在幂的乘方运算
中!指数运算降一级!即幂的乘方运算时指数相乘

!

幂的乘方公式'

&

(

(

)

$&

()

'

(

!

)

都是正整数(可以反过来用!即
&

()

$

'

&

(

(

)

$

'

&

)

(

(

'

(

!

)

都是正整数(

!

!$

计算'

"

*

(

"的结果是 '

!!

(

&'"

%

('"

3

)'"

2

+'"

4

"$

计算'

"

"

(

)#!的结果是 '

!!

(

&'"

),!

('"

")#!

)'"

")#"

+'"

")

#$

计算"'

#"

*

(

.

,

'

"

.

(

*

$

!!!!

!

%$

若
"

)

$!3

!则
)$

!!!!

!

&$

已知
&

(

$"

!求
&

*(

!

'$

若
"

"

$.

%

,!

!

"/

%

$*

"#!

!求
"

与
%

的值
!

湖
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!%&

!!!

"$!

!

整式的乘法!

#

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

计算'

"

"

(

.的结果是 '

!!

(

&'"

%

('"

4

)'"

2

+'"

3

"$

算式
&'

,

&'

,

&'

可表示为 '

!!

(

&'*&5*' ('*&,*' )'&

*

,

'

*

+'&

*

,'

*

#$

下列选项中!与'

#"5*

(

"的计算结果相同的是 '

!!

(

&'

'

#"

(

"

,*

"

('

'

#"

(

"

5*

"

)'

'

#"

(

5*

"

+'

'

#"

(

"

5*

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

乘法的交换律"

&5'$'5&!

"'

幂的定义"

)

个相同因数
&

的乘积记作
&

)

!

*'

幂的乘方公式"'

&

(

(

)

$&

()

'

(

!

)

都是正整数(!即幂的乘方!底数不变!指数相乘
!

!!

前面我们已学过了同底数幂的乘法公式
&

(

)

&

)

$&

(,)

'

(

#

)

都是正整数(#及幂的乘
方公式'

&

(

(

)

$&

()

'

(

#

)

都是正整数(#那么#如何计算'

&'

(

)呢%

!$

在积的乘方运算中!注意把积的每一个因式分别乘方!不要漏掉某一个因式!特别
是系数!即'

&'

(

)

$&

)

'

)

'

)

是正整数(

!

"$

运用法则计算时!要与同底数幂的乘法运算#幂的乘方运算加以区分
!

#$

当积的系数为负数时要先确定结果的符号
!

%$

三个或三个以上的积的乘方运算!此法则同样适用
!

湖
南
教
育
出
版
社



!%'

!!!

例
!

!

计算"

'

!

('

#""

(

*

+

!!!!!

'

"

('

"

%

"

(

*

+

!!!!

'

*

(

"

'

&

"

'

"

(

*

#*

'

&

*

'

*

(

"

!

分析"'

!

(题和'

"

(题是积的乘方计算!直接运用法则即可+'

*

(题是混合运算!要先算
积的乘方!再合并同类项

!

解"'

!

('

#""

(

*

$

'

#"

(

*

,

"

*

$#2"

*

!

'

"

('

"

%

"

(

*

$"

*

,'

%

"

(

*

$"

*

%

3

!

'

*

(

"

'

&

"

'

"

(

*

#*

'

&

*

'

*

(

"

$"&

3

'

3

#*&

3

'

3

$#&

3

'

3

!

例
"

!

计算"

'

!

('

#-!!"%

(

"-

5

'

#2

(

"!

+

!!!!!

'

"

('

#4

(

.

5 #

"

' (

*

*

5

!

' (

*

*

!

分析"这两题都可以进行简便计算!'

!

(题中
#-'!"%

与
#2

互为倒数!'

#2

(

"!

$

'

#2

(

"-

5

'

#2

(!可以根据
&

)

'

)

$

'

&'

(

)先算'

#-'!"%

(

"-

5

'

#2

(

"-

+'

"

(题先算
#

"

' (

*

*

5

!

' (

*

*

!

解"'

!

('

#-'!"%

(

"-

5

'

#2

(

"!

$

'

#-'!"%

(

"-

5

'

#2

(

"-,!

$

'

#-'!"%

(

5

'

#2

/ 0

(

"-

5

'

#2

(

$!

"-

5

'

#2

(

$#2!

'

"

('

#4

(

.

5 #

"

' (

*

*

5

!

' (

*

*

$4

.

5 #

"

' (

*

5

!

' (

/ 0

*

*

$4

.

5 #

"

' (

4

*

$45

45 #

"

' (

/ 0

4

*

$45

'

#2

(

$#/"!

!$

下列算式中!计算结果正确的是 '

!!

(

&'"

*

,"

%

$"

2

('

%

*

,'

%

"

(

*

$

%

2

)'

'

#&

"

'

*

(

*

$#&

3

'

4

+'

'

#*&

"

'

*

(

*

$"/&

3

'

4

"$

计算"

"

'

#&

(

"

,'

'

"

(

*

#*

'

&'

*

(

"

!

#$

已知
&

(

$*

!

'

(

$%

!求'

&

"

'

(

( 的值
!
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!%(

!!!

进行几个数的积的乘方运算时!在解决有些问题的过程中!要把积的每一个因式分别
乘方!再把所得的幂相乘

!

即'

&'

(

)

$&

)

'

)

'

)

是正整数(

!

可以将积的乘方公式反过来用!即
&

)

'

)

$

'

&'

(

)

'

)

是正整数(

!

运用积的乘方法则计算时!要注意灵活运用
!

在次幂相同的情
况下!如果底数互为倒数!可适当变形!如"

' (

!

"

!-

,

"

!-

$

!

"

' (

5"

!-

$!!

!$

计算
#""

"

' (

%

"的结果是 '

!!

(

&'#""

.

%

"

('#."

"

%

)'."

.

%

"

+'."

.

%

"$

下列运算正确的是 '

!!

(

&'&

"

,

&

*

$&

3

('

'

&

.

(

*

$&

!"

)'

'

#"&

(

*

$#3&

*

+'&

.

,&

%

$&

4

#$

计算"

#

!

"

&

"

'

' (

*

.

$

!!!!

!

%$

计算"'

*&

*

(

"

,

'

#"&

"

(

"

,

&

"

$

!!!!

!

&$

已知
&

"

$.

!

'

"

$%

!求'

&'

(

""的值
!

'$

若'

"&

(

'

(,)

(

*

$2&

4

'

!%成立!求
(

!

)

的值
!
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!!!

"$!

!

整式的乘法!

%

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

单项式
"&

的系数是 '

!!

(

&'" ('"& )'! +'&

"$

下列计算正确的是 '

!!

(

&'#*"

"

,

."

*

$#!""

3

('&

,'

&

*

(

"

,

&

"

$&

2

)'

'

#"

(

.

,'

#"

(

"

$#"

3

+'&

(,!

,

&

(#!

$&

"(

'

(

,

!

(

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

像
#*"

"

%

这种由数与字母的积组成的代数式叫做单项式
!

单项式中!与字母相乘
的数叫做单项式的系数!如

#*"

"

%

的系数是
#*!

"'

同底数幂的乘法公式"

&

(

,

&

)

$&

(,)

'

(

!

)

都是正整数(

!

!!

前面我们已经认识了单项式#如何计算两个或两个以上的单项式的乘积呢% 让我们
一起进入今天的学习吧*

!$

单项式与单项式相乘!结果的系数等于各因式系数的积!要先确定积的符号!再进
行绝对值的运算

!

"$

单项式与单项式相乘!相同字母相乘!运用同底数幂的乘法法则进行运算
!

#$

单项式与单项式相乘时!只在一个单项式里含有的字母!要连同它的指数作为积
的一个因式

!

%$

单项式乘以单项式!结果仍是一个单项式
!

例
!

计算"

."

%

,'

#*"

%

"

(

!

解"

."

%

,'

#*"

%

"

(

$

/

.5

'

#*

(0'

"

,

"

('

%

,

%

"

(

$#!""

"

%

*

!
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!%*

!!!

!$

计算"

*&

"

'

,

"&'

"

,'

#%&

"

'

"

(

!

"$

'

#""

*

%

.

(

*

,'

#"

"

%

/

(

"等于 '

!!

(

&'#2"

!*

%

!.

/

"

('2"

!*

%

!.

/

"

)'#2"

*3

%

".

/

"

+'2"

*3

%

".

/

"

在许多单项式乘法的题目中!都包含有幂的乘方#积的乘方等!解题时要注意综合运
用所学的知识!运算顺序是先乘方!后乘法!最后加减!做每一步运算时都要有理有据!也
就是避免知识上的混淆及符号等错误

!

!$

计算
""

%

,

!

"

"

"

%

"

' (

/

,'

#*"

*

%

*

(的结果是 '

!!

(

&'*"

3

%

3

/ ('#*"

3

%

3

/ )'*"

%

%

%

/ +'#*"

%

%

%

/

"$

下列计算错误的是 '

!!

(

&'

'

&

"

(

*

,'

#&

*

(

"

$&

!"

('

'

#&'

"

(

"

,'

#&

"

'

*

(

$&

.

'

/

)'""

%

)

,'

#*"

)

%

(

"

$!2"

"),!

%

),"

+'

'

#"

%

"

('

#

%

/

"

('

#/"

"

(

$#"

*

%

*

/

*

#$

计算"

!%"

)

%

,

""

)#!

,

%

)#!

$

!!!!!!!!

!

%$

计算"

!!"5!-

*

5"!%5!-

!!

5.5!-

4

$

!!!!

!

&$

计算"

%&

*

'

,'

#*'

(

"

,

'

#3&'

(

"

,'

#&'

(

#&'

*

,'

#.&

(

"

!

'$

已知
"$.

!

%

$#

!

2

!求代数式!

/

"

%

"

,

!.

'

"

%

(

"

,

!

.

"

%的值
!

湖
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!&!

!!!

"$!

!

整式的乘法!

&

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

计算!

"

#

!

' (

*

5

'

#".

(!去括号得 '

!!

(

&'

!

"

5".#

!

*

5". ('

!

"

5".,

!

*

5".

)'#

!

"

5".#

!

*

5". +'#

!

"

5".,

!

*

5".

"$

计算
."

"

#"

"的结果是 '

!!

(

&'*"

"

('*"

.

)'. +'*

#$

下列计算正确的是 '

!!

(

&'3"

"

,

*"

%

$4"

*

%

('"&'

"

,'

#*&'

(

$#&

"

'

*

)'(

"

)

"

,'

#(

"

)

(

$#(

*

)

*

+'

'

#*"

"

%

(,'

#*"

%

(

$4"

*

%

"

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

乘法对加法的分配律"

&

'

',*

(

$&',&*

!一个数乘两个数相加的和!等于把这个
数分别同两个加数相乘!再把两个积相加

!

"'

同底数幂的乘法法则"

&

(

,

&

)

$&

(,)

'

(

!

)

都是正整数(!即同底数幂相乘!底数不
变!指数相加

!

*'

单项式的乘法"单项式与单项式相乘!把它们的系数#同底数幂分别对应相乘
!

.'

合并同类项法则"合并同类项时!把同类项的系数相加减!字母和各字母的指数
不变

!

!!

前面我们已经学过了单项式的乘法运算#那么怎么计算单项式与多项式的乘法#多
项式与多项式的乘法呢%
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!&"

!!!

!$

单项式与多项式相乘!就是用单项式去乘多项式的每一项!再把所得的积相加
!

"$

多项式与多项式相乘!先用一个多项式的每一项乘另一个多项式的每一项!再把
所得的积相加

!

#$

单项式与多项式相乘的实质是乘法的分配律!运算时要注意"

'

!

(利用分配律将单项式与多项式相乘转化为单项式乘以单项式时!每一项均要带
着该项的符号进行分配计算!然后进行整式的加减运算

!

'

"

(单项式乘以多项式!其结果的项数与多项式的项数相同
!

'

*

(注意运算中的符号问题
!

%$

多项式与多项式相乘!要注意以下几点"

'

!

(运算时按照一定顺序进行!防止漏项!积的项数在没有合并同类项以前!应是两
个多项式项数的积

!

'

"

(运算结果有同类项的要先合并同类项!并按某个字母的降幂或者升幂排列
!

'

*

(注意运算时的符号
!

例
!

!

计算"

'

!

(

*"

"

,

"

%

#

!

*

"

' (

#!

+

!!!!!

'

"

(

!

"

'

"

#.

' (

&

,'

#.&'

(

!

分析"这两道题都是单项式与多项式相乘!实质是根据乘法的分配律!用单项式去乘
多项式的每一项!然后进行整式的加减运算

!

解"'

!

(

*"

"

,

"

%

#

!

*

"

' (

#!

!!

$*"

"

,

"

%

#*"

"

,

!

*

"#*"

"

,

!

!!

$*"

*

%

#"

*

#*"

"

!

'

"

(

!

"

'

"

#.

' (

&

,'

#.&'

(

$

!

"

'

"

,'

#.&'

(

#.&

,'

#.&'

(

$#"&'

*

,!3&

"

'!

例
"

!

计算"

'

!

('

"",

%

('

""#*

%

(+

!!!!!!!

'

"

('

"",!

('

*"

"

#"#%

(

!

分析"这两道题都是多项式与多项式相乘!先用一个多项式的每一项乘另一个多项
式!转化为单项式与多项式相乘

!

解"'

!

('

"",

%

('

""#*

%

(

$""

'

""#*

%

(

,

%

'

""#*

%

(

$""

,

"",""

,'

#*

%

(

,

%

,

"",

%

,'

#*

%

(

$."

"

#3"

%

,""

%

#*

%

"

$."

"

#."

%

#*

%

"

!
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!&#

!!!

'

"

('

"",!

('

*"

"

#"#%

(

$""

'

*"

"

#"#%

(

,!

,'

*"

"

#"#%

(

$3"

*

#""

"

#!-",*"

"

#"#%

$3"

*

,"

"

#!!"#%!

!$

化简
"

'

%

#/

(

#

%

'

/#"

(

,/

'

"#

%

(的结果是 '

!!

(

&'""

%

('""

%

,"

%

/,*"/

)'""

%

#"

%

/ +'#"

%

/

"$

若'

"#(

('

","

(

$"

"

#3"#!3

!则
($

!!!!

!

#$

先化简!再求值"

&

'

'#.&

(

,

'

"&,'

('

"&#'

(!其中
&$

*

.

!

'$#.!

多项式与多项式相乘的问题是通过把它转化为单项式与多项式相乘的问题来解决!

渗透了转化的数学思想!'

&,'

('

(,)

(

$

'

&,'

(

(,

'

&,'

(

)$&(,'(,&),')

!计算
时首先把

&,'

看作一个整体!利用单项式与多项式相乘的法则计算
!

!$

计算
#""

'

*"

"

#!

(的结果是 '

!!

(

&'#3"

"

,"" ('3"

*

,! )'#3"

*

,"" +'#3"

*

#""

"$

计算'

*&,%

('

#*&#%

(的结果是 '

!!

(

&'*&

"

#"% ('#4&

"

#"%

)'#4&

"

#*-&#"% +'#4&

"

,*-&#"%

#$

计算"

#

!

"

&

"

'*

'

"&'

"

#3&,!

(

$

!!!!!!!!!!!

!

%$

观察下列各式"

'

"#!

('

",!

(

$"

"

#!

!

'

"#!

('

"

"

,",!

(

$"

*

#!

!

'

"#!

('

"

*

,"

"

,",!

(

$"

.

#!

!

1

!

猜想"'

"#!

('

"

)

,"

)#!

,

1

,",!

(

$

!!!!!

!

'

)

为正整数(

&$

计算"

*

'

"

"

,"

(

#*

'

",!

('

"#!

(

!

'$

若'

",2

('

"#.

(

$"

"

,

0

",

1

!求
0

!

1

的值
!
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"$"

!

乘法公式!

!

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

计算
"&

"

,'

#&'

(的结果为 '

!!

(

&'"&

*

' ('#"&

*

' )'"&

"

' +'&

*

'

"$

下列式子正确的是 '

!!

(

&'*&,"'$%&' ('"

%

#

%

"$-

)'","$""

"

+'""

"

#"

"

$!

#$

计算'

"#!

('

"",*

(的结果是 '

!!

(

&'""

"

#"#* ('""

"

,"#*

)'""

"

#",* +'"

"

#""#*

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

单项式与单项式相乘的法则"单项式与单项式相乘!把它们的系数#同底数幂分别
对应相乘

!

"'

多项式与多项式相乘的法则"多项式与多项式相乘!先用一个多项式的每一项乘
以另一个多项式的每一项!再把所得的积相加

!

*'

合并同类项法则"合并同类项时!把同类项的系数相加减!字母和各字母的指数不变
!

!!

前面我们已学过了多项式的乘法运算法则#有些题目有特殊性#比如'

&,!

('

&#!

(#

'

&,"

('

&#"

(#这些特殊的多项式乘以多项式#总结成公式#能使我们的运算快捷一些
!

!$

平方差公式及其几何意义
!

如图
"!" !

'

!

(!将一个长为
&,'

!宽为
&#'

的长方形沿虚线剪去一个长为
&#'

!宽
为
'

的小长方形!并将它们拼成如图
"'" !

'

"

(所示的几何图形!若补一个边长为
'

的小
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!&%

!!!

正方形!则得到一个边长为
&

的大正方形
!

图
"!" !

图'

!

(长方形的面积为'

&,'

('

&#'

(!图'

"

(几何图形的面积为
&

"

#'

"

!两次计算的
面积相等!因此有'

&,'

('

&#'

(

$&

"

#'

"

!

"$

平方差公式是由乘法法则直接计算得来的!即'

&,'

('

&#'

(

$&

"

#&',&'#'

"

$

&

"

#'

"

!弄清其来源!自然易记
!

它的左边为两数和与这两数差的积的形式!右边为这两数
的平方的差的形式!这也是该公式被叫做平方差公式的原因

!

#$

公式中的字母
&

!

'

既可以表示数!也可以表示代数式!无论
&

!

'

表示数还是代数
式!只要符合公式的结构特征!都可以运用这一公式计算

!

例
!

!

计算"

'

!

('

"",!

('

""#!

(+ '

"

('

.&,'

('

#',.&

(

!

分析"'

!

(题可把%

""

&看作
&

!把%

!

&看作
'

!运用平方差公式计算+'

"

(题中!因为
'

.&,'

('

#',.&

(

$

'

.&,'

('

.&#'

(!这里可把%

.&

&看作
&

!把%

'

&看作
'

!再运用平方差
公式计算

!

解"'

!

('

"",!

('

""#!

(

$

'

""

(

"

#!

"

$."

"

#!!

'

"

('

.&,'

('

#',.&

(

$

'

.&,'

('

.&#'

(

$

'

.&

(

"

#'

"

$!3&

"

#'

"

!

例
"

!

计算"

'

!

(

#""#

!

"

' (

%

#"",

!

"

' (

%

+ '

"

(

!--*544/!

分析"'

!

(题可把%

#""

&看作
&

!把%

!

"

%

&看作
'

!直接运用平方差公式计算+'

"

(题中!

!--*544/

可以写成'

!---,*

('

!---#*

(!于是可以运用平方差公式简便计算
!

解"'

!

(

#""#

!

"

' (

%

#"",

!

"

' (

%

$

'

#""

(

"

#

!

"

' (

%

"

$."

"

#

!

.

%

"

!

'

"

(

!--*544/$

'

!---,*

('

!---#*

(

$!---

"

#*

"

$44444!!

!$

下列多项式相乘!不能用平方差公式计算的是 '

!!

(

&'

'

"#"

%

('

","

%

(

('

'

"#"

%

('

#"#"

%

(

)'

'

#"

%

#"

('

","

%

(

+'

'

"

%

#"

('

#"#"

%

(
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!!!

"$

运用平方差公式计算"

"-!3

"

#"-!/5"-!%#!!

运用平方差公式进行计算时!要熟悉公式的各种变化形态"

'

!

(位置变化"'

',&

('

#',&

(

$&

"

#'

"

!

'

"

(符号变化"'

&#'

('

#&#'

(

$#

'

&#'

('

&,'

(

$#

'

&

"

#'

"

(

$#&

"

,'

"

!

'

*

(复杂变化"'

&,'#*

('

&#',*

(

$

/

&,

'

'#*

(0/

&#

'

'#*

(0

$&

"

#

'

'#*

(

"

!

'

.

(公式的反向运用!即
&

"

#'

"

$

'

&,'

('

&#'

(

!

!$

计算'

"&,'

('

"&#'

(的结果是 '

!!

(

&'.&

"

#'

"

(''

"

#.&

"

)'"&

"

#'

"

+''

"

#"&

"

"$

三个连续的奇数!若设中间的数为
"

!则它们的积是 '

!!

(

&'"

*

," ('"

*

,"" )'"

*

#." +'"

*

#"

#$

填空"'

",*

%

('

!!!!

#

!!!!

(

$"

"

#4

%

"

%$

若
(#)$"

!

(,)$%

!则
(

"

#)

"

$

!!!!

!

&$

计算"'

"#

%

('

#

%

#"

(

!

'$

用简便方法计算"

4425!--"!

湖
南
教
育
出
版
社



!&'

!!!

"$"

!

乘法公式!

"

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$#

'

"#

%

(去括号之后的结果是 '

!!

(

&'#"#

%

('#",

%

)'"#

%

+'",

%

"$

下列运算正确的是 '

!!

(

&'"&,*&$%&

"

('%&

"

'#*&'

"

$"&'

)'*"

"

#""

"

$"

"

+'3(

"

#%(

"

$!

#$

计算'

&#!

('

&#!

(的结果是 '

!!

(

&'&

"

#! ('&

"

,! )'&

"

#"&,! +'&

"

#&,!

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

去括号法则"括号前是加号!去掉括号!括号里的各项不变号+括号前是减号!去掉
括号!括号里各项都要变号

!

"'

合并同类项法则"合并同类项时!把同类项的系数相加减!字母和各字母的指数
不变

!

*'

多项式与多项式相乘!先用一个多项式的每一项分别乘另一个多项式的每一项!

再把所得的积相加
!

!!

前面我们已经推导了'

&,'

('

&#'

(

$&

"

#'

"

#其中相乘的两个式子之间只能差一个
符号#那么'

&,'

(

"的结果是什么呢%

!$

数形结合理解完全平方公式的意义
!

把一个边长为
&,'

的正方形分成
.

块!如图
"!" "!
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图
"!" "

大正方形的面积为'

&,'

(

"

!

大正方形的面积又可以用四个长方形面积之和表示"

&','

"

,&

"

,&'$&

"

,"&','

"

!

所以'

&,'

(

"

$&

"

,"&','

"

!

同样可说明"'

&#'

(

"

$&

"

#"&','

"

!

即两数的和'或差(的平方!等于它们的平方和!加'或减(它们的积的
"

倍
!

"$

理解完全平方公式的结构特征"公式左边是一个二项式的平方!右边是一个二次
三项式!如果二项式各项分别用%首项&和%尾项&来表示!那么右边可以记忆为%首平方!

尾平方!

"

倍乘积放中央!中间符号是一样&

!

#$

明确公式中%两数&的意义"在公式中
&

!

'

可以表示具体的数!也可以表示单项式
或多项式

!

例
!

!

计算"

'

!

('

*(,)

(

"

+ '

"

(

"#

!

' (

"

"

!

分析"'

!

(题可以把%

*(

&看作
&

!把%

)

&看作
'

!直接运用完全平方公式进行计算+

'

"

(题可以把%

"

&看作
&

!把%

!

"

&看作
'

!直接运用完全平方公式进行计算
!

解"'

!

('

*(,)

(

"

$

'

*(

(

"

,"

,

*(

,

),)

"

$4(

"

,3(),)

"

!

'

"

(

"#

!

' (

"

"

$"

"

#"

,

"

,

!

"

,

!

' (

"

"

$"

"

#",

!

.

!

例
"

!

计算"

'

!

('

#",!

(

"

+ '

"

('

#""#*

(

"

!

分析"'

!

(题可以把%

#"

&看作
&

!把%

!

&看作
'

!直接运用完全平方公式进行计算!即
'

#",!

(

"

$

'

#"

(

"

,"

'

#"

(,

!,!

"

+也可以把%

!

&看作
&

!把%

"

&看作
'

!即'

#",!

(

"

$

'

!#"

(

"

!再运用完全平方公式进行计算
!

'

"

(题可以先将原式进行变形!'

#""#*

(

"

$

/

#

'

"",*

(0

"

$

'

"",*

(

"

!再运用完全
平方公式进行计算+也可以把%

#""

&看作
&

!把%

*

&看作
'

!直接运用完全平方公式进行计
算!即'

#""#*

(

"

$

'

#""

(

"

#"

,'

#""

(,

*,*

"

!

一般地!利用关系'

'#&

(

"

$

'

&#'

(

"

!'

#&#'

(

"

$

'

&,'

(

"

!或用加法交换律将第一
项系数化为正的再计算

!

解"'

!

('

#",!

(

"

$

'

#"

(

"

,"

'

#"

(,

!,!

"

$"

"

#"",!

!

或'

#",!

(

"

$

'

!#"

(

"

$!#"","

"

!

'

"

('

#""#*

(

"

$ # ""

' (/ 0

,*

"

$

'

"",*

(

"

$."

"

,!"",4!
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!!!

计算"

'

!

('

&,',!

(

"

+ '

"

(

!-.

"

!

记住完全平方公式的特征!除了能按照公式进行简单#直接的套用外!有时可以将公
式进行变形!从而灵活运用!使某些问题的求解变得简单#快捷

!

完全平方公式'

&='

(

"

$&

"

="&','

"的常见变形有"

'

!

(

&

"

,'

"

$

'

&='

(

"

-

"&'

+

'

"

('

&,'

(

"

#

'

&#'

(

"

$.&'!

熟悉完全平方公式及其变形式!是熟练进行整体代值计算的关键
!

!$

运用乘法公式计算'

",*

(

"的结果是 '

!!

(

&'"

"

,4 ('"

"

#3",4 )'"

"

,3",4 +'"

"

,*",4

"$

计算'

""#!

('

!#""

(结果正确的是 '

!!

(

&'."

"

#! ('!#."

"

)'#."

"

,."#! +'."

"

#.",!

#$

填空"'

#*"#!

(

"

$

!!!!

!

%$

已知
&,'$*

!

&'$"

!求'

&#'

(

"的值
!

&$

计算"'

","

%

#!

(

"

!

'$

先化简!再求值"'

&,'

('

&#'

(

,

'

&#'

(

"

!其中
&$#!

!

'$

!

"

!

湖
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"$"

!

乘法公式!

#

"

!前置诊断"检测你的基础#助力新课学习
!

!$

下列计算正确的是 '

!!

(

&'

'

&'

"

(

*

$&'

3

('

'

*"

%

(

*

$4"

*

%

*

)'

'

#"&

"

(

"

$#.&

.

+'

'

#"

%

/

"

(

*

$#"

*

%

*

/

3

"$

下列多项式相乘!不能用平方差公式计算的是 '

!!

(

&'

'

"#"

%

('

","

%

(

('

'

"#"

%

('

#"#"

%

(

)'

'

#"

%

#"

('

","

%

(

+'

'

"

%

#"

('

#"#"

%

(

#$

计算'

"&,!

('

#"&#!

(的结果是 '

!!

(

&'.&

"

#! ('#.&

"

#!

)'#.&

"

#.&#! +'#.&

"

#.&,!

!前置巩固"如果你没有全部正确#务必回顾复习
!

!'

幂的乘方法则"'

&

(

(

)

$

'

&

)

(

(

$&

()

'

(

!

)

是正整数(!幂的乘方!底数不变!指数
相乘

!

"'

积的乘方法则"'

&'

(

)

$&

)

'

)

'

)

是正整数(!积的乘方!等于把积的每一个因式分别
乘方!再把所得的幂相乘

!

*'

平方差公式"'

&,'

('

&#'

(

$&

"

#'

"

!

.'

完全平方公式"'

&,'

(

"

$&

"

,"&','

"

!'

&#'

(

"

$&

"

#"&','

"

!

!!

前面我们已学过了单项式$多项式的乘法以及它的两种特殊情况+平方差公式和完
全平方公式

!

如果出现了多个因式相乘#如两个三项式相乘#我们怎么利用前面所学来简
化运算呢%

湖
南
教
育
出
版
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在有些计算过程中!运用乘法公式能起到简化运算的作用!而选用哪个乘法公式的
关键是认真观察所需计算的式子的特征!分析它满足哪个乘法公式的条件再选择合理的
运算顺序!有时还需要先用整体思想#乘法交换律等对所需计算的式子进行变形处理

!

当我们遇到多项式的乘法时!要先观察式子的特征!看能否运用乘法公式'如平方差
公式#完全平方公式(!以达到简化运算的目的

!

例
!

计算"

'

!

('

&,"

(

"

'

&#"

(

"

+ '

"

('

&#',*

('

&,'#*

(

!

分析"'

!

(先用平方差公式计算'

&,"

('

&#"

(!再用完全平方公式计算!这样就比较
简便

!

'

"

(因为
#',*$#

'

'#*

(!可以把
&

看作相同项!

'#*

看作相反项!再用平方差公式
计算!这样比较简便

!

解"'

!

('

&,"

(

"

'

&#"

(

"

$

/'

&,"

('

&#"

(0

"

$

'

&

"

#.

(

"

$&

.

#2&

"

,!3!

'

"

('

&#',*

('

&,'#*

(

$

/

&#

'

'#*

(0/

&,

'

'#*

(0

$&

"

#

'

'#*

(

"

$&

"

#

'

'

"

#"'*,*

"

(

$&

"

#'

"

,"'*#*

"

!

!$

运用乘法公式计算"'

&,',*

(

"

!

"$

计算"'

",!

('

"

"

,!

('

"#!

(

!

湖
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运用乘法公式进行计算!首先应认真观察式子的特征!看是否满足运用乘法公式'如
平方差公式#完全平方公式(的条件

!

在计算三项式乘三项式时!只要满足平方差公式#完全平方公式的特征!就可以先用
整体思想将其转化为二项式乘二项式!再用乘法公式计算

!

!$

化简'

&,!

(

"

#

'

&#!

(

"的结果是 '

!!

(

&'"& ('. )'.& +'"&

"

,"

"$

利用平方差公式计算'

","

%

#!

('

"#"

%

,!

(时!下列变形正确的是 '

!!

(

&'

/

"#

'

"

%

,!

(0

"

('

/

"#

'

"

%

#!

(0/

",

'

"

%

#!

(0

)'

/'

"#"

%

(

,!

0/'

"#"

%

(

#!

0

+'

/

",

'

"

%

,!

(0

"

#$

'

"#"

('

","

('

"

"

,.

(

$

!!!!

!

%$

'

&#'#*

(

"

$

!!!!!!!!

!

&$

先化简!后求值"'

"",

%

('

."

"

,

%

"

('

""#

%

(!其中
"$

!

"

!

%

$

!

*

!

'$

一个正方形的边长增加
">0

!它的面积就增加
!3>0

!求这个正方形原来的边长和现
在的边长

!

湖
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本章整理提升

!$

完全平方式与配方法
!

本章我们认识了完全平方式!即形如
&

"

="&','

"的式子!它可以写成平方形式!即
'

&='

(

"的形式!而平方具有非负性!因此!我们通常将一个二次式配方成完全平方式!然
后利用平方的非负性来解决问题

!

例
!

!

已知
&

!

'

!

*

为三角形的三边长!且满足
&

"

,'

"

,*

"

,%-$3&,2',!-*

!求三角
形三边的长

!

分析"将
%-

拆成
4

!

!3

!

"%

的和!然后运用完全平方公式将其配成三个完全平方式的
和的形式!再利用非负数性质化为方程的解

!

解"因为
&

"

,'

"

,*

"

,%-$3&,2',!-*

!

所以'

&

"

#3&,4

(

,

'

'

"

#2',!3

(

,

'

*

"

#!-*,"%

(

$-

!

即'

&#*

(

"

,

'

'#.

(

"

,

'

*#%

(

"

$-!

又因为'

&#*

(

"

)

-

!'

'#.

(

"

)

-

!'

*#%

(

"

)

-

!

所以'

&#*

(

"

$-

!'

'#.

(

"

$-

!'

*#%

(

"

$-!
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所以
&$*

!

'$.

!

*$%!

变式训练
!

试说明"

"

!

%

不论是什么实数!多项式
"

"

,

%

"

#.",2

%

,"%

的值总是正
数!并求出它的最小值

!

分析"将
"%

拆成
.

!

!3

!

%

的和!然后运用完全平方公式配得两个完全平方式及一个
正数的和的形式!再利用非负数性质分析代数式的值

!

解"

"

"

,

%

"

#.",2

%

,"%

$

'

"

"

#.",.

(

,

'

%

"

,2

%

,!3

(

,%

$

'

"#"

(

"

,

'

%

,.

(

"

,%!

因为'

"#"

(

"

)

-

!'

%

,.

(

"

)

-

!

所以'

"#"

(

"

,

'

%

,.

(

"

,%

)

%

!

即
"

"

,

%

"

#.",2

%

,"%

的值总是正数!并且当
"$"

!

%

$#.

时取最小值
%!

归纳提升"本题是一道利用完全平方式解决求值问题的题!这类问题除了要用到完
全平方式等知识外!还要用到一些常见的数学思想!因此遇到这类题时!要大胆进行变
形!再根据完全平方式的特征结合条件进行求值

!

"$

完全平方公式的变形与应用
!

完全平方公式是整式乘法中一个非常重要的公式!如果将两个公式适当加以变形!

其用途更广泛!作用更大!常见的变形方式有"

'

!

(移项变形!即
&

"

,'

"

$

'

&,'

(

"

#"&'$

'

&#'

(

"

,"&'

+

'

"

(两公式相加'减(变形!即'

&,'

(

"

,

'

&#'

(

"

$"

'

&

"

,'

"

(!'

&,'

(

"

#

'

&#'

(

"

$.&'!

例
"

!

已知实数
&

!

'

满足'

&,'

(

"

$!-

!

&'$!!

求下列各式的值"

'

!

(

&

"

,'

"

+ '

"

('

&#'

(

"

!

分析"本题若按常规思路先求
&

!

'

的值再代入计算!非常困难+仔细探究后可把这些
条件同完全平方公式结合起来!运用完全平方公式的变形式来解决问题

!

解"'

!

(因为'

&,'

(

"

$!-

!

&'$!

!

所以
&

"

,'

"

$

'

&,'

(

"

#"&'$!-#"$2!

'

"

(因为'

&,'

(

"

$!-

!

&'$!

!

所以'

&#'

(

"

$&

"

#"&','

"

$

'

&,'

(

"

#.&'$!-#.$3!

变式训练
'

!

(若
",

%

$*

!

"

%

$!

!则
"

"

,

%

"

$

!!!!

!

'

"

(已知
&,'$3

!

&#'$.

!求
&

"

,'

"的值
!

解"'

!

(因为
",

%

$*

!

"

%

$!

!所以
"

"

,

%

"

$

'

",

%

(

"

#""

%

$4#"$/!

'

"

(因为
&,'$3

!

&#'$.

!所以
&

"

,'

"

$

'

&,'

(

"

,

'

&#'

(

"

"

$

*3,!3

"

$"3!

归纳提升"根据完全平方公式的变形!一般情况下!在
&

"

,'

"

!

&,'

!

&#'

!

&'

四个代
数式中!知道其中任意两个代数式的值!就能求出另外两个代数式的值!常用的变形关系
有"

&

"

,'

"

$

'

&='

(

"

-

"&'

!'

&,'

(

"

,

'

&#'

(

"

$"

'

&

"

,'

"

(!'

&,'

(

"

#

'

&#'

(

"

$.&'!
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本章达标测试

'时间
3-

分钟#满分
!--

分(

一#选择题'每小题
*

分#共
*-

分(

!$

计算下列各式!结果等于
%"

.的是 '

!!

(

&'%"

"

,

"

"

('%"

"

,"

"

)'%"

*

," +'%"

.

,*"

"$

下列运算正确的是 '

!!

(

&'

'

#&#'

('

&#'

(

$'

"

#&

"

('

'

#"

"

(

*

$"

3

)'*&

"

(

.&

*

$!"&

3

+'#

'

#*&

(

"

$4&

"

#$

若
.

&

(

2

&

(

!3

&

$"

!2

!则
&

的值是 '

!!

(

&'! ('* )'" +'.

%$

化简
&

.

,

&

"

, &

' (

* "的结果正确的是 '

!!

(

&'&

2

,&

3

('&

2

,&

%

)'"&

3

+'&

!"

&$

'

"#!

('

"",*

(的计算结果是 '

!!

(

&'""

"

#"#* ('""

"

,"#*

)'""

"

#",* +'"

"

#""#*

'$

下列各式中能用完全平方公式计算的是 '

!!

(

&'

'

"",!

('

""#!

(

('

'

""#*

%

('

*

%

,""

(

)'

'

&#'

('

#&#'

(

+'

!

"

",

!

*

' (

%

#

!

"

"#

!

*

' (

%

($

若'

"#.

('

",2

(

$"

"

,(",)

!则
(

!

)

的值分别是 '

!!

(

&'.

!

*" ('.

!

#*" )'#.

!

*" +'#.

!

#*"

)$

已知
"

"

,!3",+

是完全平方式!则常数
+

等于 '

!!

(

&'3. ('.2 )'*" +'!3

*$

有一块长为
&

!宽为
'

的长方形铁片!四角各截去一个边长都为
"

的正方形!折起来做
成一个没有盖的盒子!则此盒子的容积的表达式应是 '

!!

(

&'2$"

"

'

&#"

('

'#"

(

('2$"

'

&#"

('

'#"

(

)'2$

!

*

'

&#""

('

'#""

(

+'2$"

'

&#""

('

'#""

(

!+$&

与
'

互为相反数且都不为
-

!

)

为正整数!则下列两数一定互为相反数的是'

!!

(

&'&

)与
'

)

('&

")与
'

")

)'&

")#!与
'

")#!

+'&

"),!与
#'

"),!
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二#填空题'每小题
*

分#共
!"

分(

!!$

已知
"

(

$"

!

.

)

$3

!则
"

*(,")

$

!!!!

!

!"$

若
+

&#"

+

,'

"

#"',!$-

!则
&$

!!!!

!

'$

!!!!

!

!#$

若
&,'$%

!

&'$*

!则
&

"

,'

"

$

!!!!!!

!

!%$

若
"

"

,(",*3

是一个完全平方式!则
($

!!!!!!

!

三#解答题'本大题共
3

个小题#共
%2

分(

!&$

'

!"

分(计算"

'

!

('

""#*

%

(

"

+

!!!!!!!!!!!!

'

"

(

#%&

"

'

*&'

"

#3&

*

(+

'

*

('

","

('

"#3

(+ '

.

('

&,"'

('

&#"'

('

&

"

,.'

"

(

!

!'$

'

3

分(用简便方法计算"

'

!

(

44

"

,!-!

"

,"-"544

+ '

"

(

"-!*

"

#"-!"5"-!.!

!($

'

!"

分('

!

(先化简!再求值"'

"&#'

(

"

#

'

"&,'

('

"&#'

(!其中
&$#"

!

'$*!

'

"

(已知
"

"

#""$*

!先化简!再求值"'

"#!

(

"

, "

' (

,* "

' (

#* ,

'

"#*

('

"#!

(

!
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!)$

'

3

分(若'

"

"

#",(

('

"#2

(的展开式中不含
"

的一次项!求
(

的值
!

!*$

'

!-

分(请观察下列算式!再填空"

!

.

"

#!$*5%$!%!

"

%

"

#"

"

$*5/$"!!

#

3

"

#*

"

$*5

!!!!

$

!!!!

!

$

'

!!!!

(

"

#.

"

$*5

!!!!

$**!

'

!

(

!!!!!!!!!!!!!!!!

!

'请完整写出第
%

个式子(

通过观察!你知道上述规律的一般形式吗$ 请用含一个字母的等式把你的猜想写出
来"

!!!!!!!!!!!!!!!!!!!

!

'

"

(请运用本章学过的知识来说明你的猜想的正确性
!

"+$

'

!"

分(如图!在边长为
&

的正方形中!剪去一个边长为
'

的小正方形'

&

,

'

(!将余下
部分拼成一个梯形!根据两个图形阴影部分面积的关系!解决下列问题"

'

!

(如图
!

所示!阴影部分的面积为
!!!!!!!!! !

'写成平方差形式(

!

'

"

(如图
"

所示!梯形的上底是
!!!!

!下底是
!!!!

!高是
!!!!!

!根据梯
形面积公式可以算出面积是

!!!!!!!!!!

'写成多项式乘法的形式(

!

'

*

(根据前面两问!可以得到公式
!!!!!!!!!!! !

!

'

.

(运用你所得到的公式计算"

"%"

"

#".2

"

!

!

!!!!!!

"
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书书书

!""

!!

第
!

章
!

二元一次方程组

!!!

!"#$%&'()*

!前置诊断"

!"!

!

#""

$"#

!

由题意知!

"

种饮料的价格为"

#$%

#元!

小峰买
&

瓶
"

种饮料和
'

瓶
$

种饮料花了
%'

元!所以列出的方程为
&

"

#$%

#

('#)%'!

!变式训练"

!""

#"

第一个等量关系是$甲跑
*+

的路程
)

乙跑
*+

的路程
(%,-

%!第二个等量关系是$甲跑
.+

的路程
)

乙跑
.+

的路程
(

乙跑
&+

的路程%!

故所列方程组为*#)*

%

(%,

!

.#).

%

(&

%

&

!

$"

本题的等量关系为'甲种铅笔费用
(

乙种铅笔
费用

)

总费用
!

答案为'

"

%

#

,!&#(,!*

%

)/!

"

&

#当
#)*

时!

,!&0*(,!*

%

)/

!解得
%

)%&!

"

'

#当
%

)%,

时!

,!&#(,!*0%,)/

!解得
#)

%,

!故甲种铅笔买了
%,

支
!

!效果检测"

!"1

!

#"1

$"

本题为开放题!答案不唯一!要满足两个方程
均含有

&

!

'

两个未知数!且
&)%

!

')&!

如&(')'

!

&&(').

&

!

%"

将#)'

!

%

&

)&

代入方程得
20'(&')',

!解得

')2!

&"

根据二元一次方程的概念!得方程
&($%)%

!

')$&)%!

解得
()%

!

))%!

本题主要涉及二

元一次方程的概念及列方程
!

'"

设
2,

分的邮票买了
#

枚!

3,

分的邮票买了
%

枚!列方程组#(

%

)&&

!

,!2#(,!3

%

)%2

&

!

!!#

!$%&'()*+,-.

!

/

!前置诊断"

!"#

!

#"!

!

$""

!变式训练"

!"!

#"

由
*#('

%

$.),

!移项得
'

%

)$*#(.

!两边
都除以

'

得'

%

)$

*

'

#(

.

'

!

$"

由第一个方程得
%

)&#$*

!代入第二个方程
得!

/#$'

"

&#$*

#

)&,

!解这个方程得!

#)*!

将
#)*

代入
%

)&#$*

!得
%

)*!

所以#)*

!

%

)*

&

!

!效果检测"

!""

!

#"!

$"

#)%,

!

%

&

)&

!

%"

#)'

!

%

&

)&

&"

"

%

#把方程
!

代入方程
"

!得
'#(&#$.)%!

解得
#)%!

把
#)%

代入
!

!得
%

)$&!

4

方程组的解为#)%

!

%

)$&

&

!

"

&

#把
!

代入
"

!得
&#('

"

'$#

#

)/!

解得
#)&!

把
#)&

代入
!

!得
%

)%!

4

方程组的解是#)&

!

%

)%

&

!

'"

"

%

#将
!

变形为
()

*)

'

!

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

#

湖
南
教
育
出
版
社



#$$

!!

把
#

代入
"

!得
&0

*)

'

$'))%!

解得
))'!

把
))'

代入
#

!得
()

*0'

'

)*!

4

方程组的解为()*

!

))'

&

!

"

&

#由
"

!得
%

)&#$%!

#

将
#

代入
!

!得
'#(.#$&)%5!

解得
#)'!

将
#)'

代入
#

!得
%

)*!

4

方程组的解为#)'

!

%

)*

&

!

!!#

!$%&'()*+,-.

#

/

!前置诊断"

!"!

!

#""

!

$"1

!变式训练"

!""

#"

根据题意!得&(&')*

!

.&(')2

&

!

解得&)%

!

')&

&

!

4#

#

%

)#

&

(&

%

!

4&

#

')&

&

(&0')%,

!故答案为
%,!

$"

"

%

#记.#$'

%

)$%/

!

*#$5

%

)$'/

&

!

!

"

!

0'$

"

得!

/#)$%.

!解得
#)$&!

把
#)

$&

代入
!

得!

%

)'!

故方程组的解
为#)$&

!

%

)'

&

!

!效果检测"

!"#

!

#"1

$"

!$!"#

%"

将两个方程直接相加得
.&(.')3

!所以
&(

')&!

此题宜用整体思想来解答!观察它们的
特点!发现两个方程相加后!

&

!

'

的系数相同!

所以可以变形成
&('

的式子
!

当然!通过解方
程组求出

&

!

'

后再相加也是可以的
!

&"

"

%

#记.#(

%

)2

!

2#(

%

)3

&

!

!

"

"

$

!

得!

&#)&

!解得
#)%!

把
#)%

代入
!

得!

%

)&!

4

方程组的解为#)%

!

%

)&

&

!

"

&

#

'#(

%

)3

!

#$

%

).

&

!

!

"

!

(

"

!可得
.#)%&

!解得
#)'!

把
#)'

代入
"

!解得
%

)$%!

4

方程组的解是#)'

!

%

)$%

&

!

'"

"

%

#

&#(

%

)&

!

'#$&

%

)%,

&

!

!

"

!

0&(

"

得!

/#)%.

!即
#)&!

把
#)&

代入
!

得!

%

)$&!

4

方程组的解为#)&

!

%

)$&

&

!

"

&

#

&#(

%

)%

!

#$&

%

)'

&

!

!

"

!

0&(

"

得!

*#)*

!解得
#)%!

将
#)%

代入
!

!得
%

)$%!

4

方程组的解为#)%

!

%

)$%

&

!

!!#

!$%&'()*+,-.

$

/

!前置诊断"

!"!

!

#"1

!

$"!

!变式训练"

!""

#"

因为关于
#

!

%

的二元一次方程组&#('

%

)*$'

!

#$&

%

)&*

&

(%

的解互为相反数!则
#)$

%

!

把
#)$

%

代入原方
程组中!得$&

%

('

%

)*$'

!

$

%

$&

%

)&*(%

&

!

即%

)*$'

!

$'

%

)&*(%

&

!

!

"

把
!

代入
"

中!得
$'

"

*$'

#

)&*(%

!解得
*)

3

*

!

$"

解方程组.#(

%

)*

!

'#$&

%

)%

&

!

得#)%

!

%

)%

&

!

把#)%

!

%

&

)%

代

入方程组&#('

%

)'

!

&#$'

%

)%

&

!

得&(')'

!

&$')%

&

!

解此方程

组得&)&

!

')%

&

!

所以
&

&

$&&'('

&

)%!

!效果检测"

!"#

!

将#)%

!

%

)%

&

!

#)&

!

%

&

)$%

分别代入
(#()

%

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"
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#$!

!!

中!得(())2

!

!

&($))2

!

&

"

!

(

"

得!

'()%&

!即

().

!将
().

代入
!

得!

))&!

#""

!

将#)%

!

%

)&

&

!

#)&

!

%

&

).

代入
%

)*#('

中!得

*(')&

!

&*(').

&

!

解得*)&

!

'),

&

!

$"

将#)'

!

%

&

)&

代入方程
2#('

%

)'&

得!

%3(&')

'&

!解得
')/!

%"

将
#)&

!

$&

分别代入
*#('

得!

&*(')&

!

$&*(').

&

!

解方程组得*)$

%

&

!

')'

$

%

&

!

&"

记'#$.

%

)%.

!

&#('

%

)$&

&

!

!

"

"

0.(

!

0'

得!

%/#)'.

!

4#)&!

把
#)&

代入
!

得!

%

)$&!

故方程组的解为#)&

!

%

)$&

&

!

'"

"

%

#方程组整理得&#$'

%

)%

!

'#(&

%

)$%

&

!

!

"

!

0&(

"

0'

得!

%'#)$%

!解得
#)$

%

%'

!

把
#)$

%

%'

代入
!

得!

%

)$

*

%'

!

故原方程组的解为
#)$

%

%'

!

%

)$

*

%'

$

%

&

!

"

&

#方程组整理得#)'

%

(/

!

*

%

$&#)2

&

!

!

"

把
!

代入
"

得!

*

%

$&

"

'

%

(/

#

)2

!解得
%

)$&,!

把
%

)$&,

代入
!

得!

#)$&,0'(/)$*'!

故原方程组的解为#)$*'

!

%

)$&,

&

!

!!$

!$%&'()*+01.

!

/

!前置诊断"

!""

!

#""

!

$"!

!变式训练"

!"1

#"

'#(&

%

)%2

!

*#('

%

&

)&*

$"

设乙的速度为
# -

(

-67

!则甲的速度为
&!*#-

(

-67

!环形场地的周长为
%

-

!由题意
得&!*#0.$.#)

%

!

.#(',,)

%

&

!

解得#)%*,

!

%

)5,,

&

!

4

甲的速度为
&!*0%*,)'/*

"

-

(

-67

#

!

答'甲)乙的速度分别为
'/*-

(

-67

!

%*,-

(

-67

!

环形场地的周长为
5,,-!

!效果检测"

!"1

#""

!

因为吸烟者患肺癌的人数比不吸烟者患肺
癌的人数多

&&

人!所以
#$

%

)&&!

又因为在吸
烟者中患肺癌的比例是

&!*8

!在不吸烟者中
患肺癌的比例是

,!*8

!总人数为
%,,,,

人!所
以#

&!*8

(

%

,!*8

)%,,,,!

$"

设甲玩具购买了
#

个!乙玩具购买了
%

个!由
题意得#(

%

)',

!

&#(.

%

)%,,

&

!

解得#)%,

!

%

)&,

&

!

故甲玩具购买了
%,

个!乙玩具购买了
&,

个
!

%"

设鸡有
#

只!兔有
%

只!由题意得#(

%

)''

!

&#(.

%

)33

&

!

解得#)&&

!

%

)%%

&

!

故鸡有
&&

只!兔有
%%

只
!

&"

设碳酸饮料和果汁饮料在调价前每瓶分别为
#

元)

%

元!根据题意得#(

%

)/

!

'

"

%(%,8

#

#(&

"

%$*8

#

%

)%/!*

&

!

解得#)'

!

%

).

&

!

答'调价前碳酸饮料每瓶的价格为
'

元!果汁
饮料每瓶的价格为

.

元
!

'"

设甲的速度是
#-

(

+

!乙的速度是
%

-

(

+

!

根据题意得.,

"

#(

%

#

).,,

!

3,

"

%

$#

#

).,,

&

!

解得#)&!*

!

%

)/!*

&

!

答'甲的速度是
&9*-

(

+

!乙的速度是
/9*-

(

+

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"
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#$#

!!

!!$

!$%&'()*+01.

#

/

!前置诊断"

!"!

!

#"!

!

$"1

!变式训练"

!"#

#"

设工厂从
"

地购买了
#

吨原料!制成产品
%

吨运
往

$

地!根据题意得%!*

"

%,#(&,

%

#

)%*,,,

!

%!&

"

%&,#(%%,

%

#

)5/&,,

&

!

解得#).,,

!

%

)',,

&

!

答'工厂从
"

地购买了
.,,

吨原料!制成产品
',,

吨运往
$

地
!

$"

"

%

#

%

!

*

"

&

#将"

%

#中的数值代入关系式!

得
%)

.0

"

.$%

#

&.

*"

.

&

$.&('

#!

*)

*0

"

*$%

#

&.

*"

*

&

$*&('

$

%

&

#!

解得&)*

!

')2

&

!

!效果检测"

!""

!

#"1

$"

#(

%

)'.

!

#)&

%

&

(%

%"

设一个单人间需要
#

元!一个双人间需要
%

元!根据题意得'#(2

%

)%,&,

!

#(*

%

)/,,

&

!

解得#)%,,

!

%

)%&,

&

!

4*

"

#(

%

#

)%%,,!

答'入住单人间和双人间各
*

个!共需
%%,,

元
!

&"

设苹果的价格是每千克
#

元!梨的价格是每千
克
%

元!由题意得
*#('

%

$&)*,

!

"

%%#(*

%

#

05,8)5,

&

!

解得#)*

!

%

)5

&

!

答'该店苹果的价格是每千克
*

元!梨的价格
是每千克

5

元
!

'!

设基本电价为
#

元(千瓦时!提高电价为
%

元(
千瓦时!由题意得
%3,#(

"

'',$%3,

#

%

)&%'

!

%3,#(

"

&.,$%3,

#

%

)%*,

&

!

解得#),!2

!

%

),!/

&

!

这户家庭
2

月份的电费为
%2,0,!2)52

"元#!

/

月份的电费为
%3,0,!2(

"

.%,$%3,

#

0,!/)

%,3(%2%)&25

"元#

!

答'这户家庭
2

月份的电费为
52

元!

/

月份的
电费为

&25

元
!

#

!!%

!2%&'()*

!前置诊断"

!"1

!

#""

$""

!

关于
#

!

%

的二元一次方程组
#(

%

)**

!

#$

%

)5

&

*

的解是#)/*

!

%

)$&*

&

!

再代入二元一
次方程

&#('

%

)2

中!得
%.*$2*)2

!解得
*)

'

.

!

!变式训练"

!"!

#"

将三个方程直接相加得
&

"

#(

%

(+

#

)2

!所以
#(

%

(+

的值是
'!

$"

"

%

#由
!

(

"

!得
&#$

%

).!

$

由
"

(

#

!得
'#$'

%

)'

!即
#$

%

)%!

%

$%

联立得方程组&#$

%

).

!

#$

%

)%

&

!

解得#)'

!

%

)&

&

!

把
#)'

!

%

)&

代入
!

!得
+)$.!

所以原方程组的解是
#)'

!

%

)&

!

+)$.

$

%

&

!

"

&

#由
!

(

#

!

"

(&0

#

消去
+

得*#(2

%

)%/

!

*#(5

%

)&'

&

!

解得#)%

!

%

)&

&

!

把
#)%

!

%

)&

代入
!

得
+)'!

所以原方程组的解为
#)%

!

%

)&

!

+)'

$

%

&

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"
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#$%

!!

!效果检测"

!"1

#"#

!

将三个方程相加得"

&(,

#

#(&'

%

(

"

&(

,

#

+)%&

!将
#)%

!

%

)&

!

+

$

%

&

)'

代入上式得
.

"

&('(,

#

)

%&

!所以
&('(,)'!

$"

将三个方程相加得
'

"

#(

%

(+

#

).3

!所以
#(

%

(+)%2!

%"

将三个方程相加得
&

"

#(

%

(+

#

)&&

!所以
#(

%

(+)%%!

将其减去第一个方程得
+)2!

将其
减去第二个方程得

#)&!

将其减去第三个方

程得
%

)'!

所以方程组的解是
#)&

!

%

)'

!

+)2

$

%

&

!

&"

"

%

#

#

0'(

"

得!

%%#(%,+)'*!

$

!

0*$

$

0&

得!

$/#)$'*

!解得
#)*!

把
#)*

代入
!

得!

+)$&!

把
#)*

!

+)$&

代入
#

得!

%

)

%

'

!

故方程组的解为
#)*

!

%

)

%

'

!

+)$&

$

%

&

!

"

&

#

!

(

#

得!

*&$',)%!

$

"

0'(

$

得!

3&)%2

!解得
&)&!

将
&)&

代入
"

!得
,)'!

将
&)&

!

,)'

代入
!

!得
')%!

故方程组的解是
&)&

!

')%

!

,)'

$

%

&

!

'"

"

%

#

!

(

"

得!

&#('

%

)%3!

$

"

(

#

得!

.#(

%

)%2!

%

$%

联立!得方程组&#('

%

)%3

!

.#(

%

)%2

&

!

解得#)'

!

%

).

&

!

把
#)'

!

%

).

代入
!

得!

'(.(+)%&

!解得
+)*!

所以原方程组的解为
#)'

!

%

).

!

+)*

$

%

&

!

"

&

#

!

(

"

得!

.#$&

%

)*!

$

"

(

#

得!

'#$.

%

)*!

%

$%

联立!得方程组.#$&

%

)*

!

'#$.

%

)*

&

!

解得
#)%

!

%

)$

%

&

$

%

&

!

把
#)%

!

%

)$

%

&

代入
!

!得
+)$

%

&

!

所以原方程组的解是

#)%

!

%

)$

%

&

!

+)$

%

&

$

%

&
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一!选择题
!:1

!

#:#

!

$:"

!

%:#

!

&:1

!

':#

!

(:"

!

):#

*:!

!

!+:#

二!填空题
!!"'

!

!#"&

!

%

!

!$"/

!

!%"%

三!解答题

!&"

#)$%

!

%

&

)$%

!

!'"

()&

!

)

&

)$%

!

!("

#)'

!

%

)

%

$

%

&

&

!

!)"

&)$'

!

')$.

!

,

$

%

&

)$&

!*"

设汽车线路长
#;-

!火车线路长
%

;-!

根据

题意得
%

$#)',

!

#

.,

$

%

2,

)

'

&

$

%

&

!

解得#)&.,

!

%

)&/,

&

!

答'汽车线路长
&.,;-

!火车线路长
&/,;-!

#+"

"

%

#由题意列方程组*,&(')%2,

!

2*&(')%,,

&

!

解得&)$.

!

')'2,

&

!

"

&

#把
%

)%&,

!

&)$.

!

')'2,

代入
%

)&#(

'

!得
#)2,!

故所获利润为"

2,$.,

#

0%&,)&.,,

"元#

!

第
#

章
!

整式的乘法

#!!

!9:+;-.

!

/

!前置诊断"

!"!

!

#"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"
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"
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"
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#$&

!!

$"#

!

&

.表示
.

个
&

相乘!

&

&表示
&

个
&

相乘!

&

.

0&

&表示
2

个
&

相乘!所以
&

.

0&

&

)&

2

!

!变式训练"

!"1!

#"

由
&

(()

)&

(

*

&

)

"

(

!

)

都是正整数#可知
#

(()

)

#

(

*

#

)

)%,

!而
#

(

)*

!代入可得
#

)

)&!

!效果检测"

!"#

#""

!

因为
3%)'

.

!

&/)'

'

!所以
3%0&/)'

.

0

'

'

)'

.('

)'

/

!

$"$&

*

%"

"

#$

%

#

*或
$

"

%

$#

#

*

!

&"

"

%

#

$&

.

0

"

$&

#

'

0

"

$&

#

&

)$&

.

0

"

$&

'

#

0

&

&

)&

.

0&

'

0&

&

)&

5

!

"

&

#"

$&

#

'

*"

$&

#

&

*"

$&

#

)

"

$&

#

'(&(%

)

"

$&

#

2

)&

2

!

'"

因为
5)'

&

!

3%)'

.

!所以
50'

#(%

)'

&

0'

#(%

)

'

#('

!

'03%)'0'

.

)'

*

!所以
'

#('

)'

*

!即
#(

')*

!解得
#)&!

#!!

!9:+;-.

#

/

!前置诊断"

!"!

!

#"#

$""

!

在"

&

'

#

&中!把
&

'看作一个整体!则
&

'是底
数!

&

是指数!所以"

&

'

#

&表示
&

个
&

'相乘
!

!变式训练"

!"1

#"

原式
)#

%&

(#

%&

)&#

%&

!

$"

因为
3)&

'

!

3

)

)

"

&

'

#

)

)&

')

!所以由
3

)

)&

%3得
&

')

)&

%3

!即
'))%3

!解得
))2!

!效果检测"

!""

!

#"!

$"

"

$#

'

#

.

(

"

#

.

#

'

)#

%&

(#

%&

)&#

%&

!

%"

因为
%2)&

.

!所以
&

)

)&

.

!

)).!

&"

因为
&

(

)&

!所以
&

'(

)

"

&

(

#

'

)&

'

)3!

'"

因为
.

%

(%

)

"

&

&

#

%

(%

)&

&

%

(&

!

&/

%

)

"

'

'

#

%

)'

'

%

!

所以
&

#

)&

&

%

(&

!

'

'

%

)'

#$%

!所以#)&

%

(&

!

#$%)'

%

&

!

解

得#).

!

%

)%

&

!

#!!

!9:+;-.

$

/

!前置诊断"

!"!

!

#"!

!

$""

!变式训练"

!"!

#"&

"

$&

#

&

*"

'

&

#

'

$'

"

&'

'

#

&

)&&

&

'

2

$'&

&

'

2

)

$&

&

'

2

!

$"

因为
&

(

)'

!

'

(

)*

!所以"

&

&

'

#

(

)&

&(

'

(

)

"

&

(

#

&

'

(

)'

&

*

*).*!

!效果检测"

!"!

!

#""

!

$"

%

%2

&

3

'

%&

!

%"

"

'&

'

#

&

(

"

$&&

&

#

&

*

&

&

)5&

2

(.&

.

*

&

&

)%'&

2

!

&"

因为
&

#

).

!

'

#

)*

!所以"

&'

#

&#

)

+"

&'

#

#

,

&

)

"

&

#

'

#

#

&

)

"

.0*

#

&

).,,!

'"

因为"

&&

(

'

(()

#

'

)3&

'(

'

'((')

!

所以
3&

'(

'

'((')

)3&

5

'

%*

!

因此'()5

!

'(('))%*

&

!

解得()'

!

))&

&

!

#!!

!9:+;-.

%

/

!前置诊断"

!"#

#"1

!

四个选项都是同底数幂的乘法计算!

#

选
项错在将指数相乘-

"

选项错在漏了第一个因
式的指数$

%

%-

!

选项错在符号的确定!负数的
偶次幂是正数

:

!变式训练"

!"'&

&

'

*

&&'

&
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&
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"

$'0&0*

#"
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*

'

&
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'

&
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'

*
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&

%

+

#

&
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"
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5

%
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#

.

%

&

+

&
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+

&
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!效果检测"
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#$'

!!

确-"

$&'

&

#

&

*"

$&

&

'

'

#

)&

&

'

.

*"

$&

&

'

'

#

)

$&

.

'

/

!

"

计算错误-

&#

%

)

*"

$'#

)

%

#

&

)&#

%

)

*

5#

&)

%

&

)%3#

&)(%

%

)(&

!

!

计算正确-"

$#

%

&

#*

"

$

%

+

&

#"

$+#

&

#

)$#

'

%

'

+

'

!

1

计算正确
!

$"%*#

)

%

*

&#

)$%

*

%

)$%

)

"

%*0&

#"

#

)

*

#

)$%

#"

%

*

%

)$%

#

)',#

&)$%

%

)

!

%"%!&0%,

'

0&!*0%,

%%

0.0%,

5

)

"

%!&0&!*0.

#

0

"

%,

'

0%,

%%

0%,

5

#

)%&0%,

&'

!

&!*&

'

'

*"

$''

#

&

(

"

$2&'

#

&

*"

$&'

#

$&'

'

*

"

$.&

#

&

)*&

'

'

*

5'

&

('2&

&

'

&

*"

$&'

#

$&'

'

*

%2&

&

).*&

'

'

'

$'2&

'

'

'

$%2&

'

'

'

)$/&

'

'

'

!

'!

%

/

#

%

&

*

%.

"

#

%

#

&

*

%

.

#

*

)

%

/

#

%

&

*

%.#

&

%

&

*

%

.

#

*

)

%

/

0%.0

%

.

*"

#

*

#

&

*

#

*

#"

%

&

*

%

&

#

)

%

&

#

3

%

.

!

把
#).

!

%

)$

%

3

代入上式!得

原式
)

%

&

0.

3

0 $

" #

%

3

.

)3!

#!!

!9:+;-.

&

/

!前置诊断"

!"1

!

#"#

$"1

!

四个选项都是单项式乘以单项式!

#

选项
错在将系数相加!

"

选项错在漏了系数相乘!

!

选项错在
(

&与
(

&相乘得
(

'

!

!变式训练"

!"!

!

#

"

%

$+

#

$

%

"

+$#

#

(+

"

#$

%

#

)#

%

$#+$

%

+(#

%

(+#$+

%

)&#

%

$&

%

+!

#"

因为"

#$(

#"

#(&

#

)#

&

(&#$(#$&()

#

&

(

"

&$(

#

#$&(

!所以
$&()$%2

!

()3!

$"&

"

'$.&

#

(

"

&&('

#"

&&$'

#

)&'$.&

&

(.&

&

$

&&'(&&'$'

&

)&'$'

&

!

将
&)

'

.

!

')$.

代入上式得!原式
)

'

.

0

"

$.

#

$

"

$.

#

&

)$%5!

!效果检测"

!"!

#"!
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$'&

#
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*

"
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#
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"

$'&

#
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#

)$5&

&

$',&$&*!

$"$

%

&

&

&
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"

&&'

&

$2&(%

#

)$&

'

'

'

,('&

'

',$

%

&

&

&

',!

%"

观察给出式子的右边'第一个是
#

&

$%

!第二个
是
#

'

$%

!.!我们发现结果的第一项
#

的次数
比左边第

&

个括号内多项式的第一项的次数
多

%

!依此类推!第
)

个是
#

)(%

!猜测右边为
#

)(%

$%!

&"'

"

#

&

(&

#

$'

"

#(%

#"

#$%

#

)'#

&
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"

#
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$

#(#$%

#

)'#

&

(2$'#

&

(')5!
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因为"

#(3

#"

#$.

#
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&

$.#(3#$'&)#

&

(

.#$'&

!所以
-
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!

.

)$'&!

#!#
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!

/

!前置诊断"
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!
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!
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!变式训练"

!"!

#"&,%2

&

$&,%/0&,%*$%)&,%2

&

$

"

&,%2(

%

#"

&,%2$%

#

$%)&,%2

&

$

"

&,%2

&

$%

&

#

$

%),!

!效果检测"
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!

三个连续的奇数相邻之间相差
&

!所以它们
依次为

#$&

!

#

!

#(&

!则"

#$&

#*

#

*"

#(&

#

)

#

"

#$&
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"
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(
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代入!可得
(

&

$)

&

)%,!

&"

"

#$

%

#"

$

%

$#

#

)$

"

#$

%

#"

#(

%

#

)$

"

#

&

$

%

&

#

)

%

&

$#

&

!

'"5530%,,&)

"

%,,,$&

#

0

"

%,,,(&

#

)%,,,

&

$

&

&

)555552!

#!#

!;-<:.

#

/

!前置诊断"

!""

!

#"!

!

$"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

"

!

湖
南
教
育
出
版
社
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!!

!变式训练"

"

%

#运用整体思想!这里可以把$

&('

%看作
&

!把
$

%

%看作
'

!运用完全平方公式进行简便计算
!

"

&('(%

#
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!效果检测"
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"
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+

$

"

'#(%

,

&

)

"

'#(%

#

&

)

5#

&
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"
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&
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"
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&
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